ALGEBRA 1B, Lista 5

Niech n € N5¢ i G bedzie grupg.

1.

10.
11.

12%*

13*

14%*

Niech g € G bedzie rzedu n. Udowodnié¢, ze dla kazdego m € Z mamy
g™ = e wtedy i tylko wtedy, gdy n|m.

Udowodni¢, ze (R*,-)/{1,—-1} = (Rso, ).
Udowodni¢, ze (C,+)/Z = (C*,-).

Udowodni¢, ze (C*, )/<e%> = (CH,).
Udowodni¢, ze A4 nie zawiera podgrupy rzedu 6.

Poda¢ przyklad G 1 N < H < G, takich ze N ¢ G.

Niech p bedzie liczbg pierwsza i zatézmy, ze |G| = p?. Udowodni¢, ze
G =7y b G =7, x 7,

Niech ¢ : Zis — Aut(Z,) bedzie dziataniem z zad. 3 listy 4. Udowod-
ni¢, ze Dy = Zy, Xy, Zia.

UdOWOdnié, ze A4 = (ZQ X Zg) X Z3.
Niech |G| = 6. Udowodnié¢, ze G = Zg lub G = Ss.

Niech G bedzie podgrupa Swr sktadajaca sie z bijekcji afinicznych, tzn.
postaci « — ax +b. Udowodni¢, ze G = (R, +) x (R*, ).

Sformutowaé i udowodnié uogélnienie poprzedniego zadania z przy-
padku R do przypadku R™.

Niech |G| = 8. Udowodni¢, ze G = Zy X Zig X Zio Tub G = Zy X Zy lub
G 2 Zg1lub G = Dy lub G = Qs.

Udowodni(’:, ze Aut(ZQ X ZQ) = 55



