ALGEBRA 1B, Lista 5

Zadania 14. — 16. sa przeznaczone na konwersatorium.
Niech G i H bedg grupami i n € N5 ;.
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10.

11.

12.

13.

14.
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16.

Niech g € G bedzie rzedu n. Udowodnié, ze dla kazdego m € Z mamy
g™ = e wtedy i tylko wtedy, gdy n|m.

Niech ¢ : G — H bedzie homomorfizmem. Udowodni¢, ze ker(¢) < G
oraz im(p) < H.

Udowodni¢, ze jesli H < G oraz [G : H| =2, to H < G.
Udowodni¢, ze T),(R) nie jest dzielnikiem normalnym w GL,(R).
Udowodni¢, ze (R*,-)/{1,—1} = (R0, ).

Udowodni¢, ze (C,+)/Z = (C*,-).

Udowodni¢, ze (C*, )/<e%> ~ (€, ).

Poda¢ przyklad Gi N < H < G, takich ze N € G.

Niech p bedzie liczbg pierwsza i zatézmy, ze |G| = p?. Udowodni¢, ze
G =7, lub G =7y, x Zy.

Niech ¢ : Za — Aut(Z,) bedzie dziataniem z zad. 3 listy 4. Udowod-
ni¢, ze Dy = Zo, X, Zoy.

Udowodni(’:, ze A4 = (ZQ X Z2> X Z3.
Niech |G| = 6. Udowodni¢, ze G = Zg lub G = Ss.
Udowodni¢, ze Aut(Zsa x Zs) = Ss.

Niech G bedzie podgrupa Si sktadajaca sie z bijekcji afinicznych, tzn.
postaci ¢ — ax + b. Udowodni¢, ze G = (R, +) x (R*,-).

Sformutowaé¢ i udowodni¢ uogolnienie poprzedniego zadania z przy-
padku R do przypadku R™.

Udowodni¢, ze A4 nie zawiera podgrupy rzedu 6.



