ALGEBRA 1B, Lista 5

Niech G i H beda grupamiin € N5 ;.

1.

10.

11.

12.

Niech g € G bedzie rzedu n. Udowodni¢, ze dla kazdego m € Z mamy
g™ = e wtedy i tylko wtedy, gdy n|m.

Niech g € G bedzie elementem rzedu 2 w G. Udowodni¢, ze nastepu-
jace warunki sa réwnowazne:

(a) g € 2(G),
(b) {e, 9} <G.

Niech g € G bedzie jedynym elementem rzedu 2 w G. Udowodnié, ze
g€ Z(Q).

Udowodni¢, ze T,,(R) nie jest dzielnikiem normalnym w GL,(R).

Korzystajac z zasadniczego twierdzenia o homomorfizmach grup, udowod-
ni¢, ze:

() (R )/{L,~1} = (B, ),
(c) (€, )/{e) = (€, ).
Poda¢ przykltad G1 N < H < G, takich ze N € G.

Niech p bedzie liczbg pierwsza i zatézmy, ze |G| = p?. Udowodnié, ze
G=Zyp lub G =7y, X 7y,

Udowodni¢, ze Aut(ZQ X Zg) =~ Ss.
Udowodni¢, ze A4 nie zawiera podgrupy rzedu 6.

Niech ¢ : Zy — Aut(Z,) bedzie dziataniem z zad. 3 listy 4. Udowod-
ni¢, ze Dy = Zo, X, oy,

UdOWOdni(}, ze A4 = (ZQ X Zg) A Zg.

Niech G bedzie podgrupa Sy sktadajaca sie z bijekcji afinicznych, tzn.
postaci  — ax + b. Udowodni¢, ze G = (R, +) x (R*, ).



