ALGEBRA 1B, Lista 7

Niech G bedzie grupa.
1. Udowodni¢, ze istnieje monomorfizm Dy — Sy.
2. Opisa¢ p-podgrupy Sylowa Sy dla r6znych liczb pierwszych p.
3. Udowodnié, ze nie istnieje monomorfizm Qg — Sy.

4. Zalozmy, ze |G| = 36. Udowodnic¢, ze istnieje N < G taka, ze N # {e}
i N #G.

5. Niech A bedzie podgrupa Z. Udowodnié, ze A = {0} lub A = Z.
6. Znalez¢ produkt grup cyklicznych, z ktérym izomorficzna jest grupa

Z3/((10,11,8), (4,7,4), (4,4,4)).

7. Zalézmy, ze mamy ai,b1,...,ar, by € IN takie, ze
~ b
Zgt X T35 x ... X Lok = T ngg X X DK
UdOWOdni(}, ze al = b1, e, Q= bk.
8. Sprawdzi¢, czy nastepujace grupy sa izomorficzne:

(a) Zioa X Z36 i Zag x Zag,
(b) Zo1 x Zao i Znes X Zs,
(C) Zg X Zg X Z5 X Z7 1 Z315.

9. Zalézmy, ze grupa G jest skoriczona i ze kazdy element G ma rzad
mniejszy badz rowny 2. Udowodni¢, ze istnieje [ € IN takie, ze

G = (7).



