
ALGEBRA 1B, Lista 8

Niech n ∈ N>0 i G b¦dzie grup¡.

1. Udowodni¢, »e Q′
8 = {I,−I}.

2. Udowodni¢, »e (nie mo»na korzysta¢ z tego, »e dla n > 5 grupa An jest
prosta!):

(a) Dla n > 1 mamy (Sn)
′ = An.

(b) Dla n > 5 mamy (An)
′ = An.

Wskazówka: Dla n > 3 grupa An jest generowana przez zbiór wszyst-
kich cykli dªugo±ci 3.

3. Udowodni¢, »e je±li |G| = pq2, gdzie p i q s¡ liczbami pierwszymi, to G
jest rozwi¡zalna.

4. Udowodni¢, »e je±li |G| = 200, to G jest rozwi¡zalna.

5. Udowodni¢, »e je±li |G| < 60, to G jest rozwi¡zalna.

6. Znale¹¢ najwi¦ksz¡ liczb¦ n ∈ N, dla której umie Pan/i pokaza¢, »e
dla ka»dej nieparzystej m < n, je±li |G| = m, to G jest rozwi¡zalna.

7. Ile elementów rz¦du 7 zawiera grupa prosta rz¦du 168?

8. Udowodni¢, »e (Q,+) nie ma ci¡gu:

(a) normalnego o faktorach cyklicznych,

(b) kompozycyjnego.

9. Znale¹¢ ci¡g kompozycyjny grupy Zn.

10. Obejrzec teledysk o pewnej grupie prostej (nie jest to Monstrum):
http://www.youtube.com/watch?v=UTby_e4-Rhg


