ALGEBRA HOMOLOGICZNA, Lista 6

. Wezmy poset N z relacja podzielnosci i system prosty w Ab
m
(Z[nZ)new,  frm(z) = P

Pokazaé, ze

(a) lim(Z/n) x> Q/Z,
(b) liE(Z/an)TLEN = Z(p)/Za
gdzie Z ) jest lokalizacja Z wzgledem ideatu pierwszego pZ.

. Pokazaé, ze w addytywnej kategorii C dla obiektéw X, X2 obiekt Y jest
sumg prosta X1, Xs wtedy i tylko wtedy, gdy zachodzi dowolny z poniz-
szych warunkdéw:

(a) Y = X1 X X2.
(C) Istniejad 'il : X1 — Y, ig : X2 — Y, b1 Y — Xl, bg Y — X2 takie,

ze biip = idxl, bayis = idX2, bii1 + bais = idy.

. Udowodniz, ze w Ad-kategorii C i dla X € C nastepujace warunki sg
réwnowazne

(a) X jest obiektem zerowym.

(b) X jest obiektem koficowym

(¢) X jest obiektem poczatkowym.

(d)
)

d) idx jest elementem neutralnym w grupie abelowej Hom(X, X).
(e) Hom(X, X) = {0}.

. Udowodni¢, ze funktor usnopienia + : Pshx — Shx jest lewym dotaczo-
nym do funktora zapominania Shx — Pshy i ze w izomorfizmie dotacze-
nia dla dowolnego presnopa F, id 7+ odpowiada naturalnemu morfizmowi
usnopienia F — FT.

. Udowodnié, ze je§li F' : C — D jest lewo-dotaczony do G : D — C, to
istnieje morfizm funktoréw f : ide — GF taki, ze dla kazdego X € C,
fx : X = GF(X) odpowiada idp(x) poprzez izomorfizm dolaczenia i ze
dla kazdych X,Y € C izomorfizm dolaczenia pokrywa sie z funkcja

Hom¢(F(X),Y) 3 a— G(a) o fx € Home(X,G(Y)).



