ALGEBRA HOMOLOGICZNA, Lista 8

A jest kategorig abelows.

1. Lemat o 5 (5-Lemma)Pokazaé, ze dla diagramu przemiennego w A

Aq > Ay > As > Ay y  As
o N [
By > By > Bs > By > By

jesli B, B2 to izomorfizmy, «; to epimorfizm, ay to monomorfizm i
wiersze sg acykliczne poza Aj, As, B1, Bs, to v jest izomorfizmem.

2. Ker-Coker Lemma Wezmy diagram przemienny w A

0 » A > B > C > 0
Looel el b
0 y A > B’ y C' > 0,
w ktérym gérny rzad jest acykliczny poza A i dolny rzad jest acyklicz-

ny poza C'.
Udowodni¢, ze istnieje morfizm § : ker(y) — coker(w) taki, ze naste-
pujacy ciag jest acykliczny poza ker(a) i coker(y)

ker(a) — ker(8) —— ker(y) SN coker(a) —— coker(8) —— coker(vy)

3. Niech 0 — X, —» Y, — Z, — 0 bedzie krétkim ciagiem doktad-
nym komplekséw cykli w A dla ktérych wszystkie obiekty o indeksach
ujemnych sg zerowe. Udowodnic, ze istnieje dhugi ciag doktadny

4. Udowodnié, ze jesli mamy cigg doktadny 0 - X - X" - X' 50w

A irezolwenty projektywne, P, — X i P/ — X', to istnieje rezolwenta,
projektywna P, & P, — X".

5. Udowodnié, ze dowolny funktor addytywny zachowuje sume prosta.

6. Udowodnié¢ Twierdzenie 3 z wyktadu (o dlugim ciggu doktadnym le-
wych funktoréw pochodnych (bez jednoznacznosci i funktorialnosci)).

7. Niech R bedzie pierécieniem przemiennym z 1 i wezmy x € R, ktéry
nie jest dzielnikiem zera. Udowodnié, ze

Torf(R/z, M) = {m € M|zm = 0}.



