Teoria modeli cial, Lista 10

1. Niech (K,0) = DCFy, V = Z(X3 - Y?) C K?, 7 : TV — V bedzie
rzutowaniem i M = Z(X3 - Y2 3X2X' —2YY' 9X X2 —4Y"?) C K*.
Udowodnié¢, ze:

(a) 71 (V\{(0,0)}) € M,
(b) M STV,
(c) ov(V) S M.

2. Niech vy, ...,v9, € C" bedg liniowo niezalezne nad R i
D:=wZ+... +v,Z, T:=C>"/Z.

Udowodni¢, ze T' z topologia ilorazowa ma strukture rozmaitosci ze-
spolonej taka, ze odwzorowanie ilorazowe C — T' jest holomorficzne.

3. Niech V' C C" bedzie gtadka rozmaitoscia algebraiczng. Udowodnié,
ze V' z topologia euklidesowa ma strukture rozmaitosci zespolonej.

4. Udowodni¢, ze ciato (C,+,-) jest definiowalne w strukturze zwartej
rozmaitosci zespolonej P(C).

5. Udowodnié, ze jesli 0 jest rozniczkowaniem pierScienia R, to:
(a) Dla kazdych r, s € R mamy:
() () — AP OIRP)
o™ (rs) ;n ( 2900 (s).

(n)

(b) Jesli Q C R, to (%)nem jest iteratywnym rozniczkowaniem
Hasse-Schmidta.

6. Niech 0 = (0;)iew bedzie rozniczkowaniem Hasse-Schmidta na ciele K,
char(K) =p > 01in € Nsy. Udowodnic¢, ze:

(a) Dla kazdego a € K mamy:
On(a)?  jesli
O(aP) = B (a)P  jesli p|n.
0 w przeciwnym wypadku.

(b) Jesli a € KP", to 01(a) = ... = 9pn_1(a) = 0.
(c) Jedli O jest iteratywne, to P = .



