Teoria modeli cial, Lista 13

Niech k bedzie podcialem ciat K i L, ktore sa podciatami M = M?2. Niech
p bedzie liczba pierwsza i e,n € IN.

1. Udowodni¢, ze nastepujace warunki sa rownowazne:

(a
(b
(c
(d

K jest liniowo roztaczne z L nad k,
L jest liniowo roztaczne z K nad k,
Istnieje baza K nad k, ktora jest liniowo niezalezna nad L.

Jegli L jest ciatem utamkéw R, to dla kazdego B C R, jesli B jest
k-niezalezny, to B jest K-niezalezny.
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2. Niech char(k) = p. Udowodni¢, ze nastepujace warunki sa rownowazne:

(a) K jest liniowo roztaczne z kP~ nad k.
b) K jest liniowo roztaczne z kP~ nad k.
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(c) Dla kazdych aq,...,an € K, rozszerzenie k C k(ay,...,a,) jest
rozdzielczo generowane.

(d) Istnieje p-baza k, ktora jest p-niezalezna w K.

(e) Kazdy zbior p-niezalezny w k pozostaje p-niezalezny w K.
3. Udowodnié, ze jesli k jest doskonale, to k C K jest rozdzielcze.

4. Zmnalezé¢ przyktad rozdzielczego rozszerzenia k C K stopnia przestep-
nego 1, ktére nie jest rozdzielczo generowane.

5. Zaldzmy, ze rozszerzenie k C K jest algebraiczne rozdzielcze. Udowod-
ni¢, ze jesli B jest p-baza k, to B jest p-bazg K.

6. Napisa¢ aksjomaty nastepujacych teorii: SCF,., SCF,

pﬁ,SCFge

7. Udowodnié, ze SCFI))"e jest zupela i modelowo zupelna.

8. Zalozmy, ze a € L™ oraz ze L jest liniowo rozlaczne z K28 nad K.
Udowodni¢, ze:
Ireaig(a) = (I (a)) K28,

9. Zalézmy, ze nierozkltadalny podzbiér domkniety Zariskiego V' C M"
jest zdefiniowany nad K. Udowodnié, ze zbior V N (K5P)™ jest gesty
Zariskiego w V.



