Teoria modeli cial, Lista 2

Niech K |= ACF),, bedzie modelem monstrum, M modelem monstrum zu-
pelnej teorii w jezyku L, k C K podcialem, AC M in € IN.

1. Niech R bedzie pierscieniem i dla I < R, niech
V(I) ={P € Spec(R) | I C P}.
Udowodnié¢, ze:

(a) Zbiory postaci V(I) to zbiory domkniete pewnej topologii na
Spec(R).

(b) Punkt P € Spec(R) jest domkniety wtedy i tylko wtedy, gdy
P € Max(R).

2. Udowodnié, ze odwzorowanie
U k" — Spec(k[X1,...,Xn]), ¥Y(ai,...,an) = (X1—a1,..., Xn—ay)

jest homeomorfizmem pomiedzy k™ (z topologia Zariskiego) a W(k™)
(z topologia podprzestrzeni Spec(k[X1,...,X,])).

3. Niech V' C K™ bedzie zbiorem k-domknietym. Udowodnié, ze V' jest k-
nierozktadalny wtedy i tylko wtedy, gdy Ix(V) € Spec(k[X1, ..., Xy]).

4. Niech A C K i Ky C K bedzie podciatem prostym. Udowodnié, ze:
(a) a € acl(A) & ac Ko(A)*.
(b) a € dcl(A) & a€ Ko(A)P ™, gdzie Ko(A)? ™ = Ko(A).

5. Niech X = (2)M dla ¢(z) € L(A). Zalozmy, ze dla kazdych zbiorow
A-definiowalnych X7, Xs jesli X = X;UX5, to RM(X7) < RM(X) lub
RM(X5) < RM(X). Udowodni¢, ze typ

{o(@) A =(Z) | ¥(Z) € L(A), RM(¢(z)) < RM(X)}
implikuje typ zupeiny nad A.

6. Dowiesc, ze jesli istnieje definiowalna w M surjekcja f: X — Y taka,
ze dla kazdego y € Y, f~1(y) jest skoriczone, to RM(X) = RM(Y).

7. Dowies¢, ze jesli ai,...,an,b € M oraz b € acl(ay,...,a,), to wtedy
RM(ai,...,an,b) = RM(ay,...,a,).

8. Niech M bedzie silnie minimalny. Udowodni¢, ze dla kazdej formuty
o(z,y1,...,yn) istnieje N € IN takie, ze dla kazdego a € M", jesli
o(z,a)M] > N, to [p(z,a)M| = 0.



