Teoria modeli cial, Lista 4

Niech K |= ACF), k bedzie podciatem K i (R, 0) pierscieniem rézniczkowym.
1. Niech
§:R— R, §:R— R[X]/(X?), 6(r)=r+06()(X + (X?)).

Udowodni¢, ze & jest rozniczkowaniem wtedy i tylko wtedy, gdy 0 jest
homomorfizmem.

2. Niech R bedzie dziedzina. Udowodni¢, ze O przedtuza sie jednoznacznie
do rézniczkowania na Ry.

3. Niech char(R) = p > 0 i C bedzie pierécieniem statych (R[X],dx).
Udowodni¢, ze C = R[XP].

4. Niech r € Ri f € R{X}. Udowodnié¢, ze O(f(r)) = 9(f)(r).
5. Udowodnié, ze jadro d-homomorfizmu jest 0-ideatem.

6. Niech I bedzie 0-ideatem w R. Udowodni¢, ze istnieje jedyne rozniczkowanie
na R/I takie, ze homomorfizm ilorazowy jest d-homomorfizmem.

7. Sformulowa¢ i udowodnié¢ zasadnicze twierdzenie o -homomorfizmach.

8. Niech char(R) # 2. Udowodni¢, ze ideal ((X”)? — 2X’) w R{X} nie
jest pierwszy.

9. Niech V. C K" bedzie domkniety. Udowodnié, ze istnieje podciato
ky C K takie, ze:

(a) V jest zdefiniowany nad ky,
(b) Jesli V jest zdefiniowany nad k, to ky C k.

10. Niech V, ky beda jak wyzej i ¢ bedzie kanoniczng definicja V. Udowod-
ni¢, ze del(c) = kY~ (patrz zad. 4 lista 2).



