Teoria modeli cial, Lista 5

Niech (R, Q) bedzie pierscieniem rézniczkowym i (K,0) C (L, 0) rozszerze-
niem cial rozniczkowych. Zalozmy, ze char(R) = char(K) = 0.

1.

10.

Udowodni¢, ze dla A C R mamy

(A) = ({0™(a) | a € A, n € IN}).

Udowodni¢, ze dla a € L mamy:

RD(I(a/K)) = trdeg; K{a).

Napisa¢ formalnie aksjomaty DCF.

Udowodni¢, ze jesli R jest dziedzina, to istnieje rézniczkowe rozszerze-
nie (R,0) C (M, 0) takie, ze (M, d) = DCF\,.

Niech P € Spec(K{X}) bedzie 0-idealem, f € P, g € K{X}\ P oraz
a:= X+ P e K{X}/P. Rozwazamy K{X}/P z rozniczkowaniem
ilorazowym i utozsamiamy K z podciatem rézniczkowym K{X}/P.
Udowodni¢, ze f(a) =0, g(a) # 0.

Niech g € K{X} bedzie nierozktadalny rzedu n oraz o € L taki, ze
trdegy K (a) = n. Udowodnié, ze jesli g(a) = 0, to g jest wielomianem
minimalnym I(a/K) (tzn. dla kazdego f € I(a/K) \ {0} nieprawda
jest, ze f < g).

Niech C bedzie cialem statych (K, ). Udowodnié, ze

C = C¥(K)(:={a € K | a jest algebraiczny nad C}).

Udowodni¢, ze jesli Ky jest podciatem prostym K, to J|x, = 0.

Niech K, L = DCFy beda w-nasycone i k C K, [ C L beda przeliczal-
nymi podciatami rézniczkowymi. Zalézmy, ze istnieje 0-izomorfizm
® : k — I. Udowodni¢, ze istniejg K, L, takie, ze

ECKy,<K, |CL,<sL
oraz O-izomorfizm VU : K, — L, taki, ze V|, = ®.

Zbadaé, w ktorych zadaniach zatozenie o charakterystyce 0 bytlo is-
totne.



