Teoria modeli cial, Lista 6

Niech (K, 9) bedzie modelem monstrum DCFy, k C K podcialem rozniczkowym,
ACK,neNN.

1. Niech a,b € K™. Udowodni¢, ze Ix(a) = I;(b) wtedy i tylko wtedy,
gdy tp(a/k) = tp(b/k).

2. Udowodni¢, ze ponizsza funkcja
Sn(k) > tp(a/k) — Ii(a) € Specy(k{X1,...,Xn})
jest bijekeja.
3. Udowodni¢, ze RM((d™)~1(0)) = n.

4. Niech L C M bedzie rozszerzeniem cial algebraicznie domknietych
iV C M"™ bedzie M-domkniety. Udowodnié¢, ze M N L™ jest L-
domkniety.

5. Udowodnié, ze:

(a) acl(A) = Q(A)¥s,
(b) del(4) = Q(A).

6. Udowodnié, ze pochodna logarytmiczna
0:K*— K, 10(z)=—=

jest surjekcja.

7. Niech L bedzie cialem nieskoriczonym i f € L[X](%) bedzie taki, ze
odpowiadajaca mu funkcja L* — (L, +) jest homomorfizmem. Udowod-
ni¢, ze f = 0.

8. Niech C, D C K{Xy,..., Xy} i zalozmy, ze 1/(C) = /(D). Udowod-
nié, ze Z(C) = Z(D).

9. Niech I, := (X2,...,X™?2) q K{X}. Udowodni¢, ze wstepujacy ciag
ideatow
LhCcL C..CI,C...

nie stabilizuje sie. Wywnioskowaé, ze ideal |JI,, nie jest skoriczenie
generowany jako ideat rézniczkowy.

10. Niech (R, 0) bedzie pierscieniem rézniczkowym, I radykalnym ideatem
rozniczkowym w R i ab € I. Udowodni¢, ze ad(b),b0(a) € I.



