
Teoria modeli ciaª, Lista 6

Niech (K, ∂) b¦dzie modelem monstrum DCF0, k ⊆ K podciaªem ró»niczkowym,
A ⊂ K, n ∈ N.

1. Niech a, b ∈ Kn. Udowodni¢, »e Ik(a) = Ik(b) wtedy i tylko wtedy,
gdy tp(a/k) = tp(b/k).

2. Udowodni¢, »e poni»sza funkcja

Sn(k) 3 tp(a/k) 7→ Ik(a) ∈ Spec∂(k{X1, . . . , Xn})
jest bijekcj¡.

3. Udowodni¢, »e RM((∂(n))−1(0)) = n.

4. Niech L ⊆ M b¦dzie rozszerzeniem ciaª algebraicznie domkni¦tych
i V ⊆ Mn b¦dzie M -domkni¦ty. Udowodni¢, »e M ∩ Ln jest L-
domkni¦ty.

5. Udowodni¢, »e:

(a) acl(A) = Q〈A〉alg,
(b) dcl(A) = Q〈A〉.

6. Udowodni¢, »e pochodna logarytmiczna

l∂ : K∗ → K, l∂(x) =
∂(x)

x

jest surjekcj¡.

7. Niech L bedzie ciaªem niesko«czonym i f ∈ L[X]( 1
X ) b¦dzie taki, »e

odpowiadaj¡ca mu funkcja L∗ → (L,+) jest homomor�zmem. Udowod-
ni¢, »e f = 0.

8. Niech C,D ⊆ K{X1, . . . , Xn} i zaªó»my, »e
√
〈C〉 =

√
〈D〉. Udowod-

ni¢, »e Z(C) = Z(D).

9. Niech In := 〈X2, . . . , X(n)2〉 C K{X}. Udowodni¢, »e wst¦puj¡cy ci¡g
ideaªów

I0 ⊆ I1 ⊆ . . . ⊆ In ⊆ . . .

nie stabilizuje si¦. Wywnioskowa¢, »e ideaª
⋃

In nie jest sko«czenie
generowany jako ideaª ró»niczkowy.

10. Niech (R, ∂) b¦dzie pier±cieniem ró»niczkowym, I radykalnym ideaªem
ró»niczkowym w R i ab ∈ I. Udowodni¢, »e a∂(b), b∂(a) ∈ I.
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