Teoria modeli cial, Lista 7

Niech (K, 9) bedzie modelem monstrum DCFy, k C K podcialem rozniczkowym,
R pierscieniem rézniczkowym i n € IN.

1. Niech f,g € k[X], X € k i zalozmy, ze

_ v O eny 99

Udowodni¢, ze:
(a) A =deg(f)i f=0bX" dlapewnego b€k,
(b) X™|g.
2. Niech f € R[X]ir € R. Udowodni¢, ze:

A = 9L ) -0r) + ().

3. Niech f € R{X}iord(f)=n. Udowodni¢, ze:

0N =D gxaX "+ 1
=0

4. Zatozmy, ze dla f € k{X} ideal (f) jest pierwszy. Udowodnié, ze
(f) = I(f).
5. Udowodni¢, ze (X" X — X') € Specy(K{X}).

6. Niech A C R, a € R i zal6zmy, ze ideal /(AU {a}) jest skoriczenie
generowany jako radykalny ideat rézniczkowy. Udowodnié, ze istnieja

meNiay,...,an € Atakie, ze \/(AU{a}) =/(a,a1,...,an).

7. Niech V1,V5 C k™ beda zbiorami domknietymi Kolchina i A C k.
Udowodnié¢, ze:

(a) Ix(A) jest radykalnym ideatem rézniczkowym,
(b) V1 & Va wtedy i tylko wtedy, gdy 1x(V1) 2 1x(V2),

(¢) Vi jest nierozkladalny wtedy i tylko wtedy, gdy Ix(V1) jest pier-
WSZy,

(d) V4 U V4 jest domkniety Kolchina.
8. Niech A C K{Xj,...,X,}. Udowodni¢, ze Ix(Z(A)) = \/(A).
9. Zalozmy, ze k = DCFgip € S, (k). Udowodni¢, ze V), jest nierozktadalny.



