Teoria modeli cial, Lista 8

Niech X i Y beda silnie minimalnymi zbiorami 0-definiowalnymi w M = T.

1.

- W

Zalozmy, ze istnieja elementy a € X \ acl(0), b € Y \ acl(0) takie, ze
acl(a) = acl(b). Udowodnic, ze

(a) Istnieje 0-definiowalny zbior R C X x Y taki, ze oba rzutowania
maja skoriczone wiékna i koskoriczone obrazy.

(b) X jest trywialny wtedy i tylko wtedy, gdy Y jest trywialny. Podob-
nie dla modularnogci i lokalnej modularnosci.

Zaloézmy, ze X interpretuje grupe. Udowodnié, ze X nie jest trywialny.
Zatozmy, ze X jest trywialny. Udowodnié, ze X jest modularny.
Udowodni¢, ze jesli T'= ACF,, to X nie jest lokalnie modularny.

Znalez¢ teorie T' w jezyku funkcji ternarnej taka, ze T° ma modele
nieskoriczone i jesli (M, f) = T, to dla kazdego m € M i dla

mi -m mg = f(m,mi, ms)
struktura (M, -,) jest grupa z elementem neutralnym m.

Niech M = (M, +, A ) kex bedzie modelem monstrum teorii przestrzeni
liniowych nad cialem K i A C M. Udowodnié, ze:

dcl(A) = acl(A) = (A) = Ling (A),
gdzie Ling (A) jest podprzestrzenia liniowg M generowang przez A.

Dla M jak w 6. znalezé¢ funkcje definiowalne f; takie, ze w strukturze
(M, fi)i dla A C M mamy:

del(A) = acl(A) = (A) = Affg(A),

gdzie Affx(A) jest podprzestrzenia afiniczna M generowang przez A.
Znalezé aksjomaty Th((M, fi)i).

Niech (K, 0) = DCFy, C = 071(0)i V C K" bedzie zbiorem domknie-
tym Zariskiego nierozktadalnym i zdefiniowanym nad k C K. Udowod-
nié¢, ze:

(a) Jesli k C C, to TPV =TV.

(b) Istnieje v € V, taki ze tdg(0v(v)) = 2dim(V).

Powyzszy dim jest wymiarem z geometrii algebraicznej (= RMacr,)).



