
Teoria modeli ciaª, Lista 8

Niech X i Y b¦d¡ silnie minimalnymi zbiorami 0-de�niowalnymi w M |= T .

1. Zaªó»my, »e istniej¡ elementy a ∈ X \ acl(∅), b ∈ Y \ acl(∅) takie, »e
acl(a) = acl(b). Udowodni¢, »e

(a) Istnieje 0-de�niowalny zbiór R ⊂ X × Y taki, »e oba rzutowania
maj¡ sko«czone wªókna i kosko«czone obrazy.

(b) X jest trywialny wtedy i tylko wtedy, gdy Y jest trywialny. Podob-
nie dla modularno±ci i lokalnej modularno±ci.

2. Zaªó»my, »e X interpretuje grup¦. Udowodni¢, »e X nie jest trywialny.

3. Zaªó»my, »e X jest trywialny. Udowodni¢, »e X jest modularny.

4. Udowodni¢, »e je±li T = ACFp, to X nie jest lokalnie modularny.

5. Znale¹¢ teori¦ T w j¦zyku funkcji ternarnej tak¡, »e T ma modele
niesko«czone i je±li (M,f) |= T , to dla ka»dego m ∈ M i dla

m1 ·m m2 := f(m, m1, m2)

struktura (M, ·m) jest grup¡ z elementem neutralnym m.

6. NiechM = (M, +, λk)k∈K b¦dzie modelem monstrum teorii przestrzeni
liniowych nad ciaªem K i A ⊆ M . Udowodni¢, »e:

dcl(A) = acl(A) = 〈A〉 = LinK(A),

gdzie LinK(A) jest podprzestrzeni¡ liniow¡ M generowan¡ przez A.

7. Dla M jak w 6. znale¹¢ funkcje de�niowalne fi takie, »e w strukturze
(M, fi)i dla A ⊆ M mamy:

dcl(A) = acl(A) = 〈A〉 = AffK(A),

gdzie AffK(A) jest podprzestrzeni¡ a�niczn¡ M generowan¡ przez A.
Znale¹¢ aksjomaty Th((M, fi)i).

8. Niech (K, ∂) |= DCF0, C = ∂−1(0) i V ⊆ Kn b¦dzie zbiorem domkni¦-
tym Zariskiego nierozkªadalnym i zde�niowanym nad k ⊆ K. Udowod-
ni¢, »e:

(a) Je±li k ⊆ C, to T ∂V = TV .
(b) Istnieje v ∈ V , taki »e tdk(∂V (v)) = 2 dim(V ).

Powy»szy dim jest wymiarem z geometrii algebraicznej (= RMACF0)).
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