
Pier±cienie Dedekinda, Lista 10

Proponowany termin egzaminu: 29 stycznia, 16.30 � 19.00.

R jest dziedzin¡ i K = R0.

1. Udowodni¢, »e normalizacja R jest przekrojem wszystkich pier±cieni
waluacyjnych w K zawieraj¡cych R.

2. Niech v : K∗ → A b¦dzie waluacj¡ i K ⊆ L rozszerzeniem ciaª.
Udowodni¢, »e istnieje rozszerzenie abelowych grup uporz¡dkowanych
A ⊆ A′ i waluacja v′ : L → A′, taka »e v′|K = v.

3. Niech φ b¦dzie norm¡ na K tak¡, »e dla ka»dych a, b ∈ K mamy
φ(a + b) 6 C(φ(a) + φ(b)). Udowodni¢, »e:

(a) C > 1.
(b) Dla ka»dej α ∈ (0,∞) funkcja φα jest te» norm¡.
(c) Je±li K jest sko«czone, to φ jest trywialna.

4. Niech v b¦dzie waluacj¡ dyskretn¡ (tzn. o warto±ciach w Z) na K.
Udowodni¢, »e:

(a) Rv̂ = clK̂(Rv) (topologiczne domkni¦cie w K̂),

(b) Rv̂
∼= ̂(Rv, mv).

5. Niech R b¦dzie UFD, p ∈ R elementem pierwszym i vp valuacj¡ p-
adyczn¡ na K. Udowodni¢, »e:

(a) Rvp = R(p),

(b) Je±li R jest PID, to Rv̂p
∼= ̂(R, (p)).

6. Niech R b¦dzie pier±cieniem Dedekinda, P ∈ Max(R) i vP valuacj¡
P -adyczn¡ na K. Udowodni¢, »e:

(a) RvP
= RP ,

(b) Rv̂p
∼= (̂R,P ).
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