Piersécienie Dedekinda, Lista 12

(K,v) jest zupelne, v(K) = Z, O, to pierscien waluacji v, m, maksymalny
ideat w O,, k, := O,/m,, ¢ : O, — k, to homomorfizm ilorazowy i n € IN.

1. Udowodni¢, ze jesli char(k,) # 2 i a € (O,)* to a = b* dla pewnego
b€ (0,)* wtedy i tylko wtedy, gdy g(a) = ¢* dla pewnego ¢ € (k,)*.

2. Udowodni¢, ze jesli a € (Q2)*, to a = b* dla pewnego b € (Qq)* wtedy
i tylko wtedy, gdy va(a — 1) > 3.

3. Udowodni¢, ze jesli f € O,[X] jest nierozkladalny i unormowany, to
q(f) € k,[X] jest potega wielomianu nierozktadalnego.

4. Udowodni¢, ze jesli f € K[X] jest nierozkladalny i unormowany, to:
v(f(0)) 20 = v(f(-1)) > 0.
5. Udowodnié, ze jesli k jest cialem i funkcja v : k* — 7 speknia:
(a) v(ab) = v(a) +v(b),
(b) v(a) 20 = v(l+a) >0,
to v jest waluacja.
6. Niech K C L bedzie rozdzielczym rozszerzeniem ciat stopnia n. Udowod-

nié¢, ze funkcja

v:L"—Q, V(G)::M

n

jest waluacja rozszerzajaca v.

7. Zmalez¢ konkretny wzor opisujacy waluacje na L rozszerzajaca v dla
dowolnego rozszerzenia K C L stopnia n.

8. Zmalez¢ wielomiany Sy, Py, Sy, Ps.
9. Znalez¢ stopnie wielomianow S,,, P, oraz ich wyrazy wolne.

10. Niech k bedzie cialem nieskonczonym i F, G € k[X7, ..., X,]. Udowod-
ni¢, ze jesli F'i G sa réwne jako funkcje wielomianowe, to sa rowne jako
wielomany.



