
Pier±cienie Dedekinda, Lista 12

(K, v) jest zupeªne, v(K) = Z, Ov to pier±cie« waluacji v, mv maksymalny
ideaª w Ov, kv := Ov/mv, q : Ov → kv to homomor�zm ilorazowy i n ∈ N.

1. Udowodni¢, »e je±li char(kv) 6= 2 i a ∈ (Ov)
∗, to a = b2 dla pewnego

b ∈ (Ov)
∗ wtedy i tylko wtedy, gdy q(a) = c2 dla pewnego c ∈ (kv)

∗.

2. Udowodni¢, »e je±li a ∈ (Q2)
∗, to a = b2 dla pewnego b ∈ (Q2)

∗ wtedy
i tylko wtedy, gdy v2(a− 1) > 3.

3. Udowodni¢, »e je±li f ∈ Ov[X] jest nierozkªadalny i unormowany, to
q(f) ∈ kv[X] jest pot¦g¡ wielomianu nierozkªadalnego.

4. Udowodni¢, »e je±li f ∈ K[X] jest nierozkªadalny i unormowany, to:

v(f(0)) > 0 ⇒ v(f(−1)) > 0.

5. Udowodni¢, »e je±li k jest ciaªem i funkcja ν : k∗ → Z speªnia:

(a) ν(ab) = ν(a) + ν(b),
(b) ν(a) > 0 ⇒ ν(1 + a) > 0,

to ν jest waluacj¡.

6. Niech K ⊆ L b¦dzie rozdzielczym rozszerzeniem ciaª stopnia n. Udowod-
ni¢, »e funkcja

ν : L∗ → Q, ν(a) :=
v(NL/K(a))

n

jest waluacj¡ rozszerzaj¡c¡ v.

7. Znale¹¢ konkretny wzór opisuj¡cy waluacj¦ na L rozszerzaj¡c¡ v dla
dowolnego rozszerzenia K ⊆ L stopnia n.

8. Znale¹¢ wielomiany S1, P1, S2, P2.

9. Znale¹¢ stopnie wielomianów Sn, Pn oraz ich wyrazy wolne.

10. Niech k b¦dzie ciaªem niesko«czonym i F, G ∈ k[X1, . . . , Xn]. Udowod-
ni¢, »e je±li F i G s¡ równe jako funkcje wielomianowe, to s¡ równe jako
wielomany.
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