Pier$cienie Dedekinda, Lista 2

R C T jest rozszerzeniem pierécieni. Wielomian unormowany, to taki w
ktorym wspotczynnik przy najwyzszej potedze jest jedynka.

1.

Niech T bedzie dziedzing i zatozmy, ze rozszerzenie Ry C Ty jest alge-
braiczne. Udowodnié, ze jesli Q € Spec(T') i @ # (0), to @ N R # (0).

. Znalez¢ caltkowite rozszerzenie R C T'1 QQ € Spec(T) taki, ze @ # (0),

ale @ N R = (0).

Niech R bedzie dziedzing i Ry C L rozszerzeniem cial. Jesli a € L jest
algebraiczny nad Ry, to istnieje r € R taki, ze r # 0 i ra jest calkowity
nad R.

. Niech S bedzie podzbiorem multyplikatywnym R. Udowodni¢, ze jesli

R jest catkowitym domknieciem R w T, to Rg jest catkowitym domknie-
ciem Rg w Tk.

Niech T" bedzie dziedzing i f € R[X], g,h € S[X] beda unormowane.
Udowodni¢, ze jesli f = gh, to wspotezynniki f i g sa catkowite nad R.

. Zalozmy, ze R jest normalny i f € R[X] jest nierozkladalny i unor-

mowany. Udowodnié, ze f jest pierwszy.

Udowodnié, ze R jest catkowicie domkniety w 17" wtedy i tylko wtedy,
gdy R[X] jest calkowicie domkniety w T[X].

Niech R bedzie dziedzina. Udowodni¢, ze R jest normalny wtedy i tylko
wtedy, gdy R[X] jest normalny.



