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. Niech K bedzie ciatem charakterystyki roznej od 2in > 1. Udowodni¢,
ze pierscien K[Xy,..., X,]/(X2 — Xy ... X,,_1) jest normalny.

. (Twierdzenie Artina) Niech G bedzie grupa, L cialem oraz
Xla"'?Xn:GHL*

homomorfizmami, ktore sa parami rézne. Udowodnié¢, ze x1,..., Xn Sa
L-liniowo niezalezne jako elementy przestrzeni funkcji z G w L.

. Niech K C L C M bedzie wieza skoriczonych rozdzielczych rozszerzen
cial. Udowodni¢, ze

TI'M/K = TrL/KOTrM/L .

. Niech K C L bedzie skonczonym rozdzielczym rozszerzeniem cial i
a € L. Potraktujmy L jako przestrzen liniowa nad K i rozwazmy
funkcje K-liniowa

¢o: L — L, ¢q(x):=ax.
Udowodni¢, ze Try/k(a) = Tr(¢a).
. Niech M’ bedzie podmodulem modulu M. Udowodni¢, ze:

M jest noetherowski < M’ i M/M' sa noetherowskie.

. Niech M bedzie R-modulem noetherowskim oraz
Am(M):={re R|rM = 0}.
Udowodni¢, ze R/ Ann(M) jest pier§cieniem noetherowskim.

. Niech M bedzie modutem noetherowskim i f : M — M epimorfizmem.
Udowodnié, ze f jest izomorfizmem.

. Niech R bedzie dziedzina i I bedzie R-podmodutem Ry. Zal6zmy, ze
I jest odwracalny, czyli istnieje R-podmodut I’ < Ry taki, ze I’ = R.
Udowodnié, ze I jest skoniczenie generowany.



