Piers$cienie Dedekinda, Lista 6

1. Niech Q C K bedzie rozszerzeniem Galois i R catkowitym domknieciem
Z w K. Dla I < R definiujemy ¢(I) := |(R/I)*|. Udowodni¢, ze:

(a) Dla I,J < .S wzglednie pierwszych mamy ¢(I.J) = ¢(I)p(J).
(b) Jesli P przebiega idealy pierwsze dzielace I, to mamy
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(c) Dla z € R, jesli ideal xR jest wzglednie pierwszy z I, to

2?0 = 1(mod I).

(d) Dla kazdego P € Spec(R) i x € R mamy

2®/Fl = p(mod P).
2. Niech € € C bedzie taki, ze e = —5.

(a) Udowodni¢, ze nastepujace rozklady w Z[e| sa rozkladami na
parami niestowarzyszone elementy nierozktadalne:

21=3-7T=(1+2)1—-2e)=(4+¢)(4—¢).
(b) Rozlozy¢ ideal (21) <1 Ze] na iloczyn idealow pierwszych.
(¢) Uzywajac rozktadu z (b) znalez¢ rozklady z (a).
3. Niech R bedzie pier§cieniem Dedekinda. Udowodni¢, ze CI(R) jest
grupa torsyjna wtedy i tylko wtedy, gdy dla kazdego pierscienia 7', jesli

R C T C Ry, to istnieje podzbior multyplikatywny S C R taki, ze
T = Rs.



