Pierécienie Dedekinda, Lista 8

Niech R bedzie dziedzina, (A, <) grupa abelowa uporzadkowana i K = Rj.

1. Niech R bedzie pier§cieniem Dedekinda. Udowodnié, ze jesli Spec(R)

jest skonczony, to R jest PID.
. Zalozmy, ze I, ..., I, < R. Wtedy:
(@) VI,-...-L=vLN..NL,=vLN...0VI,,

(b) Jesli Iy,...,1I, sa P-prymarne (tzn. dla kazdego i < n, I; jest
prymarny oraz \/I; = P), to I; N...N I, jest P-prymarny.

. Niech v : R\ {0} — A bedzie funkcja taka, ze dla kazdych a,b € R\ {0}
v(ab) = v(a) +v(b), v(a+b) = min(v(a),v(d)).
Udowodnié, ze v jednoznacznie przedtuza sie do waluacji vg : K* — A.
. Niech v : K* — A bedzie waluacja, x,y € K i a € A. Udowodni¢, ze:

(a) A jest beztorsyjna,
(b) a<0 & —a >0,
(c) v(1) =0, v(@™") = =, v(-z) = v(),
(d) v(z) <wly) = v(z+y) = v(z).
. Niech v : K* — A bedzie waluacja. Udowodnié, ze nastepujace warunki
sa rOwnowazne:
(a) R, jest PID.
(b) R, jest noetherowski.
(¢) v(K) jest izomorficzna z (Z,<) (jako grupa uporzadkowana).

. Udowodnié, ze kazdy pierscien waluacyjny jest normalny.



