ZAGADNIENIA NA EGZAMIN Z PIERSCIENI DEDEKINDA
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Twierdzenie Cayley’a-Hamiltona, elementy i rozszerzenia catkowite, charakteryzacja

elementéw catkowitych, normalizacja, pierécienie normalne, catkowite domkniecie
przy rozszerzeniach rozdzielczych.

. Pierscienie liczb catkowitych, wlasnoSci rozszerzen catkowitych, idealy w

rozszerzeniach catkowitych, Lying Over, Going Up.

. Tw. Artina o niezalezno$ci charakteréw, slad, moduty noetherowskie, pierscienie

Dedekinda, idealy utamkowe i dzialania na nich.

. Tw. charakteryzujace pierscienie Dedekinda poprzez wlasnosci idealow

(utamkowych). Idealy prymarne, ich wlasnosci, idealy prymarne w pierécieniach
Dedekinda. Funkcja np wyznaczona przez ideal maksymalny w pierécieniu
Dedekinda i jej wlasnosci.

. Pierscienie Dedekinda i PID, kiedy catkowite domkniecie pierécienia Dedekinda

jest pierécieniem Dedekinda. Grupa klas idealéw, charakteryzacja UFD
Dedekinda. Grupa klas ideatow cial liczbowych, norma.

. Wielkie Twierdzenie Fermata i pierscienie Dedekinda, liczby pierwsze regularne,

liczby Bernoulliego.

. Grupa Picarda a grupa klas cial, moduly odwracalne, moduty lokalnie

wolne rangi 1. Zaleznosci pomiedzy krzywymi algebraicznymi a pierscieniami

Dedekinda oraz wiazkami a modutami odwracalnymi. Grupy abelowe uporzadkowane,

waluacje.

. Pierécien waluacji, ideal waluacji, cialo reszt. Pierécienie waluacyjne a

waluacje. Pierécienie DVR, charakteryzacja.

. Normy archimedesowe i niearchimedesowe, metryka wyznaczona przez norme,

uzupelnienie. Uzupelnienie pierécienia wzgledem ideatu, zwiazki z uzupetnieniem
wzgledem waluacji. Tw. Ostrowskiego. Waluacje a idealy maksymalne w
pierscieniach Dedekinda. Indeksy e;, f;, zwiazek ze stopniem rozszerzenia.

Roézne (réwnowazne) definicje normy dla elementéw i idealéw. Pierécienie
Dedekinda a krzywe nieosobliwe, waluacje a stopnie zer i biegunéw.

Waluacje dyskretne, wybér reprezentantéw, tw. o jednoznacznosci przedstawienia
w postaci szeregu, tw. o jednoznacznosci i istnieniu multyplikatywnego
wyboru reprezentantéow. Tw. charakteryzujace ciala zupelne charakterystyki

(p,p)-

Lemat Hensela, tw. charakteryzujace ciala zupelne charakterystyki (0, 0).
Wielomiany Witta, wielomiany Sy,, P,,, Wy, pier§cienie Witta W (R) i W,,(R).
Calkowito$é wspoélczynnikéow S, P, W,,, wlasnosci pierscieni W (k) dla
doskonatych cial k charakterystyki dodatniej. Twierdzenie charakteryzujace
pewne ciala zupelne charakterystyki (0, p).



