Pierécienie Dedekinda, Lista 1

Niech K bedzie ciatem.

1.
2.

Udowodnié, ze kazdy pierscien waluacyjny jest pierécieniem lokalnym.

Poda¢ przyktad pierscienia lokalnego, ktory jest dziedzing i nie jest
pier§cieniem waluacyjnym.

Udowodnié, ze jesli piersciert waluacyjny jest noetherowski, to jest PID.

Niech (Ai, <1), (As, <o) beda abelowymi grupami uporzadkowanymi.
Udowodni¢, ze (A; x As, <) jest abelowa grupa uporzadkowana, gdzie
< jest porzadkiem leksykograficznym.

Niech (A, <) bedzie abelowa grupa uporzadkowana. Udowodni¢, ze:
(a) grupa A jest beztorsyjna;
(b) dla kazdego a € A mamy
a<0 << —a2=0;
(c) jesli I'1, 'y C A sa dobrze uporzadkowane to zbior
I+ Ty :={ar+as | ag €Tq,a0 € Ty}
jest dobrze uporzadkowany;

(d) jesli I'1, 'y C A sa dobrze uporzadkowane oraz a € A to zbior
{(al,ag) € Fl X FQ ‘ ay + as = a}
jest skonczony.

Niech (A, <) bedzie abelowa grupa uporzadkowana i f € K((X4))\{0}.
Udowodnié, ze f jest elementem odwracalnym w K((X4)).

Niech R bedzie dziedzina, K cialem ulamkow Riv : R\ {0} — A
bedzie funkcja taka, ze dla kazdych a,b € R\ {0} mamy:

(a) v(ab) = v(a) +v(b);
(b) jesli a +b# 0, to v(a + b) = min(v(a), v(b)).

Udowodni¢, ze v jednoznacznie przedtuza sie do waluacji vg : K* — A.
Niech v : K* — A bedzie waluacjg oraz =,y € K*. Udowodni¢, ze:

(a) v(=z) = v(z);
(b) v(z) <wly) = vz +y)=ov(2)



