
Pier±cienie Dedekinda, Lista 2

Niech K b¦dzie ciaªem i R pier±cieniem.

1. Niech P b¦dzie ideaªem pierwszym w R. Udowodni¢, »e (izomor�zm
R-algebr)

RP/PRP
∼=R (R/P )0.

2. Niech R b¦dzie pier±cieniem waluacyjnym, K jego ciaªem uªamków, A
grupa ilorazow¡ K∗/R∗ oraz v : K∗ → A homomor�zmem ilorazowym.
Udowodni¢, »e:

(a) Relacja 6 na A zde�niowana poprzez

a 6 b ⇐⇒ (∃x, y ∈ K∗)(yx−1 ∈ R ∧ v(x) = a ∧ v(y) = b)

jest porz¡dkiem liniowym.

(b) Para (A,6) jest grup¡ uporz¡dkowan¡.

(c) Funkcja v : K∗ → A jest waluacj¡.

(d) Mamy R = Rv.

3. Udowodni¢, »e pier±cie« KJXQK (pier±cie« standardowej waluacji na
K((XQ))) nie jest noetherowski.
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