Pierécienie Dedekinda, Lista 5

Niech K C L bedzie rozszerzeniem cial i R bedzie pierScieniem.
1. Zatézmy, ze K C L jest rozdzielcze i o € L. Udowodnié¢, ze

Npx(a)= J[ o).

o:L—r Kalg
K

2. Niech K bedzie ciatem liczbowym, R catkowitym domknieciem Z w K
ir € R. Udowodnic, ze r € R* wtedy i tylko wtedy, gdy Nk q(r) = 1.

3. Niech p bedzie liczba pierwsza, ¢, = €>™/? i O catkowitym domknieciem
Z w Q(¢,). Udowodnié¢, ze

(a) Nee/e(G) = 1.

(b) Dlai e {1,...,p— 1} mamy TTQ(@)/Q(C;) = —1.
() p=01-G) Q-

(d) Nog,)/e(l =) =p.

(e) (1-¢,)0ONZ=pZ.

(f) Dla kazdego o € O mamy

C

Trqe,)/qla(l = ¢,)) € pZ.
(g) Dla kazdych ag, ay,...,a,—2 € Q mamy
Tro,)/e((a0 + a6 + - .. + a,2CE2)(1 = G)) = pao.

(h) O =Z[¢)].
4. Niech R bedzie dziedzina i I bedzie R-podmodutem R,. Udowodni¢,
ze:

(a) Jesli I jest odwracalny, to I jest skoniczenie generowany.

(

(c) Jesli I jest utamkowy i R jest noetherowski, to I jest skonczenie
generowany.

b) Jesli I jest skoniczenie generowany, to I jest utamkowy.

5. Zal6zmy, ze R jest pierScieniem noetherowskim i [ jest wtasciwym

idealem R. Udowodnié¢, ze istniejg ideaty pierwsze Pi,..., P, w R
takie, ze dla kazdego ¢ < n mamy
pP-...-P,CICRP,.



