Pierécienie Dedekinda, Lista 7

Niech R i T beda pierscieniami.

1.

Zalozmy, ze R jest pierscieniem Dedekinda i dla kazdego niezerowego
ideatu I i kazdego P € Max(R) niech np(I) € N bedzie takie, ze

I = H pre)

PeMax(R)
Udowodni¢, ze dla niezerowych idealow I, J pierscienia R mamy:

(a) Dla kazdego P € Max(R), np(IJ) =np(I) +np(J).

(b)y ICJ <= dlakazdego P € Max(R), np(I) = np(J).
(c) Dla kazdego P € Max(R), np(I + J) = min{np(I),np(J)}
(d) Dla kazdego P € Max(R), np(I NJ) =max{np(I),np(J)}

. Udowodnié, ze jesli R 1T sa pierScieniami ideatow gtownych, to R x T

jest pierscieniem idealow gtownych.

Zalozmy, ze R jest DVR i niech K = Ry. Udowodnié¢, ze R jest maksy-
malnym wtasciwym podpierscieniem K.

Niech m € Max(R) i n € IN5. Udowodnié, ze

R/m™ = R, /m"R,,.

. Poda¢ przyktad R, ideatu P € Spec(R) i n € IN5( takiego, ze

P" # (P"Rp) N R.

Ideat (P"Rp)N R oznaczamy P™ i nazywamy n-tq potegq symboliczng
P. Udowodni¢, ze zawsze potega symboliczna idealu pierwszego jest
idealem prymarnym.

Niech R bedzie pierscieniem Dedekinda. Udowodnié, ze grupa ideatow
utamkowych R jest wolna grupa abelowa o bazie Max(R).

. Niech R bedzie dziedzing, K = Ry i M, N beda R-podmodutami K.

Udowodni¢, ze M = N wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje a € K \ {0}
taki, ze N = aM.



