Pierécienie Dedekinda, Lista 9

Niech R bedzie pierscieniem i n € INy.

1.

Niech S bedzie zbiorem multyplikatywnym w R oraz m € Max(R) taki,
ze mN S = (). Udowodni¢, ze

Rs/mRS = R/m
Stad w szczegblnosci mRg € Max(Rg).

Niech Iy, I1,..., I, beda wlasciwymi ideatami w R, ktore sa parami
wzglednie pierwsze (tzn. k # [ implikuje I + I; = R). Udowodni¢, ze

Iy LU...UI,.

Niech V' bedzie przestrzenig liniowa nad K wymiarun, ¢ : VxV =V
forma dwuliniowa, € baza V i A € GL,(K). Udowodnié, ze

(a) Da@(¥) = det(A)?Da(1)).
(b) Forma 1 jest niezdegenerowana wtedy i tylko wtedy, gdy mamy
De(¢) # 0.

Niech T1,...,T, beda nadpierécieniami R, ktore sa wolne i skoniczonej
rangi jako R-moduly. Udowodni¢, ze

Disc((Ty x ... x T,,)/R) = Disc(T1/R) - ... Disc(T,,/R).
Udowodnié, ze jesli K C L jest skoniczonym nierozdzielczym rozszerze-
niem cial, to Disc(L/K) = 0.

Obliczy¢ wyrdznik nastepujacych cial liczbowych:
(a) Dla d € Z bezkwadratowej, ciata Q(+v/d).
(b) Dla liczby pierwszej p, ciata Q(e2™/?).

Niech
Nil(R) :={re R | (Im e N)(r™ =0)}.
Udowodni¢, ze Nil(R) jest przekrojem wszystkich idealéw pierwszych

pierscienia R.

Zatozmy, ze R jest dziedzing i ze M € M, (R). Udowodni¢, ze jesli M
jest nilpotentna, to Tr(M) = 0.



