
Geometria Algebraiczna 2, Lista 10

Niech A,B b¦d¡ pier±cieniami, f : B → A homomor�zmem, M ∈ ModA i
S ⊆ A zbiorem multyplikatywnym.

1. Udowodni¢, »e MS
∼=RS

M ⊗R RS .

2. Niech X b¦dzie separowalnym schematem nad A i U, V ⊆ X b¦d¡
otwartymi podschematami a�nicznymi. Udowodni¢, »e U ∩ V jest
a�niczny.

3. Znale¹¢ przykªad schematu X i otwartych a�nicznych podschematów
U, V ⊆ X takich, »e U ∩ V nie jest a�niczny.

4. Udowodni¢, »e je±li ci¡g snopów 0 → F ′ → F → F ′′ jest dokªadny, to
ci¡g grup przemiennych 0 → Γ(F ′) → Γ(F ′) → Γ(F ′′) jest dokªadny.

5. Niech X = Spec(A) i ι : Y → X b¦dzie domkni¦tym wªo»eniem
pochodz¡cym od I P A. Udowodni¢, »e:

(a) ι∗(OY ) = Ã/I,
(b) Supp(Ã/I) = D(I)(= ι(Y )),
(c) (D(I), (Ã/I)|D(I)) jest podschematem domkni¦tym X równowa»nym

ι : Y → X.

6. Udowodni¢, »e je±li ci¡g homomor�zmów R-moduªów

0 → M1 → M2 → M3 → 0

jest dokªadny, to odpowiadaj¡cy mu ci¡g mor�zmów snopów

0 → M̃1 → M̃2 → M̃3 → 0

te» jest dokªadny.

7. Rozwa»my kategori¦OX -moduªów, gdzie X jest schematem a�nicznym.
Udowodni¢, »e istnieje mor�zm funktorów Φ :˜◦ Γ → id taki, »e je±li
F jest quasi-koherentny, to ΦF : Γ̃(F) → F jest izomor�zmem.

8. Udowodni¢ lemat o 5 izomor�zmach w kategorii grup przemiennych
oraz w kategorii snopów.

9. Niech φ : Spec(A) → Spec(B) pochodzi od f i f∗M to M ze struktur¡
B-moduªu pochodz¡c¡ od f . Udowodni¢, »e φ∗(M̃) = f̃∗M .

10. Znale¹¢ przykªad mor�zmu rozmaito±ci f : X → Y i snopu koherent-
nego F na X takiego, »e f∗(F) nie jest koherentny.
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