Geometria Algebraiczna 2, Lista 10

Niech A, B beda pierscieniami, f : B — A homomorfizmem, M € Mod,4 i
S C A zbiorem multyplikatywnym.

1.
2.

10.

Udowodni¢, ze Mg =g, M ®r Rg.

Niech X bedzie separowalnym schematem nad A i U,V C X beda
otwartymi podschematami afinicznymi. Udowodnié¢, ze U NV jest
afiniczny.

Zmalezé przyktad schematu X i otwartych afinicznych podschematow
U,V C X takich, ze U NV nie jest afiniczny.

Udowodni¢, ze jesli ciag snopéow 0 — F' — F — F” jest doktadny, to
ciag grup przemiennych 0 — I'(F') — ['(F') — ['(F") jest doktadny.

Niech X = Spec(A) it : Y — X bedzie domknietym wlozeniem
pochodzacym od I < A. Udowodnié, ze:

(a) 1+(Oy) = A/,

(b) Supp(A/I) = D(I)(= (Y)),

(¢) (D(I), (fT//I) |p(1)) jest podschematem domknietym X réwnowaznym
LY — X.

Udowodni¢, ze jesli cigg homomorfizméw R-modutéw
0— M — My — M3z —0

jest doktadny, to odpowiadajacy mu ciag morfizméw snopoéw
0 — My — My — Mz — 0

tez jest doktadny.

Rozwazmy kategorie Ox-moduléw, gdzie X jest schematem afinicznym.
Udowodni¢, ze istnieje morfizm funktoréw & : 7o I' — id taki, ze jesli

F jest quasi-koherentny, to @ : I'(F) — F jest izomorfizmem.

Udowodni¢ lemat o 5 izomorfizmach w kategorii grup przemiennych
oraz w kategorii snopéw.

Niech ¢ : Spec(A) — Spec(B) pochodzi od f i f*M to M ze strukturg
B-modutu pochodzaca od f. Udowodnié, ze ¢ (M) = f*M.

Zmalezé przyktad morfizmu rozmaitosci f : X — Y i snopu koherent-
nego F na X takiego, ze f.(F) nie jest koherentny.



