Geometria Algebraiczna 2, Lista 2

Niech XY beda przestrzeniami topologicznymi, F,G € Ab(X)i¢: F — G.

1. Dla s € F(X), udowodni¢ ze s = 0 wtedy i tylko wtedy, gdy dla
kazdego x € X mamy s, = 0.

2. Udowodni¢, ze podpresnop ker(¢) < F jest snopem.

3. Niech H bedzie podpresnopem G takim, ze dla otwartego U C X mamy
H(U) = ¢y(U). Udowodni¢, ze uniwersalny morfizm Ht — G jest
monomorfizmem.

4. Udowodni¢, ze nastepujace warunki sa réwnowazne:

(a) ¢ jest monomorfizmem,
(b) dla kazdego z € X, ¢, : Fr — G, jest monomorfizmem,

(c) dla kazdego otwartego U, ¢y jest monomorfizmem.
5. Udowodni¢, ze nastepujace warunki sa rownowazne:

(a) ¢ jest epimorfizmem,

(b) dla kazdego = € X, ¢ : Fr — G, jest epimorfizmem.

6. Udowodnié, ze ¢ jest izomorfizmem, wtedy i tylko wtedy gdy ¢ jest
epimorfizmem i monomorfizmem.

7. Niech (R,mpg), (S, mg) beda pierscieniami lokalnymii f : R — S ho-
momorfizmem. Udowodnié, ze:

(a) f jest lokalny wtedy i tylko wtedy, gdy f(mg) C mg,
(b) istnieje lokalny f taki, ze f(mpg) # mg.

8. Niech R < Cx,7 < Cy beda podsnopami PLO R-algebr i
(f, 5 : (X,R) = (Y, T)

bedzie morfizmem PLO R-algebr. Udowodni¢, ze f* jest cofaniem
funkcji przez f.

9. Zalézmy, ze M, N sa rozmaitosciami rézniczkowymi i
(f. fF) = (M, C}p) — (N, CF)
jest morfizmem PLO R-algebr. Udowodnié, ze f jest gtadka.

10. Sformutowaé i udowodnié twierdzenia analogiczne do 9. powyzej dla
kategorii Vary, i An, gdzie k jest ciatem algebraicznie domknietym.



