
Geometria Algebraiczna 2, Lista 5

Niech X, Y b¦d¡ schematami, f : X → Y mor�zmem, R, S pier±cieniami i
K ciaªem.

1. Dla f ∈ OX(X) niech D := {x ∈ X | fx ∈ mx}. Udowodni¢, »e D jest
domkni¦ty.

2. Niech D ⊆ X b¦dzie domkni¦ty i nierozkªadalny. Udowodni¢, »e D
ma jedyny punkt generic.

3. Udowodni¢, »e:

(a) je±li X jest noetherowski, to sp(X) jest noetherowska,
(b) istnieje R taki, »e sp(Spec(R)) jest noetherowska ale R nie jest

noetherowski.

4. Udowodni¢, »e konstrukcja z wykªadu zadaje bijekcj¦

HomSch(Spec(K), X) ↔ {(x, φ)|x ∈ X, φ : k(x) → K jest homom.}.

5. Zaªó»my, »e X, Y ∈ SchK i »e f jest mor�zmem nad K. Udowodni¢,
»e:

(a) f(X(K)) ⊆ Y (K),
(b) je±li x ∈ X(K), to x jest domkni¦ty,
(c) je±li K jest algebraicznie domkni¦te i dla pewnej V ∈ VarK mamy

X = t(V ), to X(K) jest zbiorem punktów domkni¦tych X, czyli
X(K) jest w bijekcji z V .
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