
Geometria Algebraiczna 2, Lista 6

Niech f : X → Y b¦dzie mor�zmem schematów i K ciaªem.

1. Niech A → B b¦dzie mor�zmem w kategorii C. Zde�niowa¢ funktor
rozszerzenia bazy CB → CA.

2. Niech y ∈ Y i schemat Xy b¦dzie wªóknem f . Udowodni¢, »e sp(Xy)
jest homeomor�czna z f−1(y).

3. Udowodni¢, »e istnieje dokªadnie jeden mor�zm X → Spec(Z).

4. Zaªó»my, »e X jest schematem sko«czonego typu nad K. Udowod-
ni¢, »e nast¦puj¡ce warunki s¡ równowa»ne (mówimy wtedy, »e X jest
geometrycznie nierozkªadalny):

(a) X ×K Kalg jest nierozkªadalny,
(b) X ×K Ksep jest nierozkªadalny,
(c) X ×K L jest nierozkªadalny dla ka»dego rozszerzenia ciaª K ⊆ L.

5. Zaªó»my, »e X jest schematem sko«czonego typu nad K. Udowod-
ni¢, »e nast¦puj¡ce warunki s¡ równowa»ne (mówimy wtedy, »e X jest
geometrycznie zredukowany):

(a) X ×K Kalg jest zredukowany,
(b) X×K Kp jest zredukowany, gdzie Kp oznacza doskonaªe domkni¦-

cie K,
(c) X ×K L jest zredukowany dla ka»dego rozszerzenia ciaª K ⊆ L.
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