Geometria Algebraiczna 2, Lista 7

Niech f : X — Z,g : Y — Z beda morfizmami schematéw i A bedzie
pierscieniem.

1. Niech Ux C X,Uy CY,U C Z beda otwarte. Udowodni¢, ze:

(a) Jesli f(X) C U, to istnieje jedyny morfizm fyy : X — U taki, ze
f=wo fu, gdzie iy : U — Z jest morfizmem inkluzji.

(b) Jesli m1 : X Xz Y — X jest rzutowaniem, to
7T1_1(Ux) =, Ux xzY.

(c) Jesli f(Ux),g(Uy) CU, to
Ux xy Uy 27 Ux xz Uy.

(d) Jesli f jest quasi-zwarty i U jest afiniczny, to f~1(U) jest quasi-
zwarty.

2. Zalozmy, ze X jest noetherowski. Udowodni¢, ze Ay : X — X xz X
jest quasi-zwarty.

3. Zatézmy, ze X jest catkowity i & € X jest punktem generic. Udowod-

nié¢, ze:

(a) Ox ¢ jest ciatem zwanym ciatem funkcji wymiernych X i oznaczanym
przez K(X).

(b) Jedli Ux # 0, to homomorfizm
OUx) 35— s¢ € K(X)

jest “1-1".
(c) Jesli Ux = Spec(A), to K(X) = Ap.

4. Zalozmy, ze X, Z sa calkowite, cl(f(X)) = Z, f jest skoriczonego typu
i generycznie skoiiczony. Udowodnié, ze:

(a) f indukuje skoriczone rozszerzenie cialt K(Z) C K(X).
(b) Istnieje otwarty gesty podzbior U C Z taki, ze morfizm

flimwy : fHU) = U

jest skonczony.



