
Geometria Algebraiczna 2, Lista 7

Niech f : X → Z, g : Y → Z b¦d¡ mor�zmami schematów i A b¦dzie
pier±cieniem.

1. Niech UX ⊆ X,UY ⊆ Y, U ⊆ Z b¦d¡ otwarte. Udowodni¢, »e:

(a) Je±li f(X) ⊆ U , to istnieje jedyny mor�zm fU : X → U taki, »e
f = ιU ◦ fU , gdzie ιU : U → Z jest mor�zmem inkluzji.

(b) Je±li π1 : X ×Z Y → X jest rzutowaniem, to

π−1
1 (UX) ∼=Z UX ×Z Y.

(c) Je±li f(UX), g(UY ) ⊆ U , to

UX ×U UY
∼=Z UX ×Z UY .

(d) Je±li f jest quasi-zwarty i U jest a�niczny, to f−1(U) jest quasi-
zwarty.

2. Zaªó»my, »e X jest noetherowski. Udowodni¢, »e ∆f : X → X ×Z X
jest quasi-zwarty.

3. Zaªó»my, »e X jest caªkowity i ξ ∈ X jest punktem generic. Udowod-
ni¢, »e:

(a) OX,ξ jest ciaªem zwanym ciaªem funkcji wymiernych X i oznaczanym
przez K(X).

(b) Je±li UX 6= ∅, to homomor�zm

O(UX) 3 s 7→ sξ ∈ K(X)

jest �1-1�.
(c) Je±li UX

∼= Spec(A), to K(X) ∼= A0.

4. Zaªó»my, »e X,Z s¡ caªkowite, cl(f(X)) = Z, f jest sko«czonego typu
i generycznie sko«czony. Udowodni¢, »e:

(a) f indukuje sko«czone rozszerzenie ciaª K(Z) ⊆ K(X).
(b) Istnieje otwarty g¦sty podzbiór U ⊆ Z taki, »e mor�zm

f |f−1(U) : f−1(U) → U

jest sko«czony.
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