
Geometria Algebraiczna 2, Lista 8

Niech X b¦dzie schematem i A b¦dzie pier±cieniem.

1. Zaªó»my, »e D ⊆ X jest domkni¦ty. Udowodni¢, »e:

(a) Istnieje na D struktura domkni¦tego podschematu taka, »e dla
ka»dego otwartego podschematu U ⊆ X, je±li U ∼= Spec(A), to
struktura domkni¦tego podschematu na U ∩D w U jest zadana
przez ideaª radykalny I P A, taki »e U ∩D odpowiada V (I).

(b) Je±li φ : Y → X zadaje struktur¦ domkni¦tego podschematu na
D, to istnieje mor�zm φ′ : D → Y (D ze struktur¡ podschematu
z (i)) taki, »e φ ◦ φ′ jest domkni¦tym wªo»eniem iD : D ⊆ X.

(c) Dla ka»dego mor�zmu φ : Z → X, je±li Z jest zredukowany i
φ(Z) ⊆ D, to istnieje mor�zm schematów φ′ : Z → D (D ze
struktur¡ podschematu z (i)) taki, »e φ = iD ◦ φ′.

2. Zaªó»my, »e f : V → W jest mor�zmem w kategorii C, w której istniej¡
produkty wªókniste. Udowodni¢, »e dla dowolnego T ∈ C i dowolnego
mor�zmu φ : T → V ×W V , je±li π1 ◦φ = π2 ◦φ =: φV , to φ = ∆f ◦φV .

3. Udowodni¢, »e zªo»enie separowalnych mor�zmów jest separowalnym
mor�zmem.

4. Udowodni¢, »e produkt wªóknisty separowalnych mor�zmów jest sep-
arowalnym mor�zmem.

5. Udowodni¢, »e separowalne mor�zmy s¡ stabilne wzgl¦dem rozszerzenia
bazy.

6. Udowodni¢, »e domkni¦te i otwarte wªo»enia s¡ monomor�zmami w
kategorii schematów.

7. Udowodni¢, »e domkni¦te wªo»enia s¡ mor�zmami wªa±ciwymi.
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