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Niech K b¦dzie ciaªem algebraicznie domkni¦tym i n ∈ N>0.

1. Niech (G,µ) b¦dzie a�niczn¡ grup¡ algebraiczn¡.

(a) Znale¹¢ i przedstawi¢ de�nicj¦ algebry Hopfa nad K.

(b) Udowodni¢, »e (K[G], µ∗) jest algebr¡ Hopfa nad K, w szczególno±ci opisa¢ antypod¦

(antipode) i koidentyczno±¢ (counit) tej algebry Hopfa.

2. Opisa¢ algebry Hopfa nast¦puj¡cych grup algebraicznych:

(a) grupa addytywa ciaªa K;

(b) grupa multyplikatywna ciaªa K;

(c) grupa GLn(K).

3. Niech G b¦dzie a�niczn¡ grup¡ algebraiczn¡.

(a) Znale¹¢ i przedstawi¢ de�nicj¦ reprezentacji (algebraicznej) G wymiaru n.

(b) Udowodni¢, »e powy»sze reprezentacje odpowiadaj¡ homomor�zmom grup algebraicznych

G→ GLn(K).

(c) Znale¹¢ i przedstawi¢ de�nicj¦ (prawego) komoduªu nad algebr¡ Hopfa K[G].

(d) Udowodni¢, »e powy»sze reprezentacje odpowiadaj¡ komoduªom nadK[G], które s¡ przestrze-

niami liniowymi wymiaru n nad K.

(e) Udowodni¢, »e ka»dy komoduª nadK[G] jest sum¡ (teoriomnogo±ciow¡) sko«czenie-wymiarowych

(nad K) komoduªów nad K[G].

(f) Udowodni¢, »e K[G] jest komoduªem nad K[G].

(g) Udowodni¢, »e G jest algebraiczn¡ grup¡ liniow¡.


