GEOMETRIA ALGEBRAICZNA, Lista 13

Niech K bedzie cialem algebraicznie domknietym i n € N+ .
1. Niech (G, p) bedzie afiniczna grupa algebraiczng.

(a) Znalez¢ i przedstawié¢ definicje algebry Hopfa nad K.
(b) Udowodni¢, ze (K|[G],p*) jest algebra Hopfa nad K, w szczegolnosci opisac¢ antypode
(antipode) i koidentycznos$é (counit) tej algebry Hopfa.
2. Opisa¢ algebry Hopfa nastepujacych grup algebraicznych:

(a) grupa addytywa ciata K;
(b) grupa multyplikatywna ciata K;
(c) grupa GL,(K).
3. Niech GG bedzie afiniczng grupa algebraiczng.

(a) Znalez¢ i przedstawié¢ definicje reprezentacji (algebraicznej) G wymiaru n.

(b) Udowodni¢, ze powyzsze reprezentacje odpowiadaja homomorfizmom grup algebraicznych
G — GL,(K).

(c) Znalez¢ i przedstawi¢ definicje (prawego) komodufu nad algebra Hopfa K[G].

(d) Udowodni¢, ze powyzsze reprezentacje odpowiadaja komodutom nad K[G], ktore s przestrze-
niami liniowymi wymiaru n nad K.

(e) Udowodni¢, ze kazdy komodul nad K[G] jest suma (teoriomnogosciowa) skorniczenie-wymiarowych
(nad K) komodutéw nad K[G].

(f) Udowodni¢, ze K[G] jest komodutem nad K[G].
(g) Udowodni¢, ze G jest algebraiczna grupa liniows.



