GRUPY ALGEBRAICZNE, Lista 1

K jest ciatlem algebraicznie domknietym, n € INsg.

1.
2.
3.

10.

Udowodnié, ze UT,,(K) jest nilpotentna stopnia n — 1.
Udowodnié, ze T, (K) jest rozwiazalna stopnia n.
Udowodnié, ze:
o K*I =Z(GL,(K)).
o (K*I)NSL,(K) = Z(SL,(K)).
Udowodnié, ze PSL, (K) jest prosta.
Niech char(K) = 0. Udowodnié, ze:
o End(G*(K)) = M, (K).
o Aut(G}(K)) = GL,(K).
Niech char(K) = p. Opisa¢ End(Gg(K)).
Udowodnié, ze:
e End(GL(K)) & M, (Z).
o Aut(G](K)) =2 GL,(Z)(:= {a € M, (Z) : det(A) = £1}).
Niech ¢ : Gp(K) — Go(K), ¢ : Go(K) — Gp(K) beda homomorfi-

zmami grup algebraicznych. Udowodnié¢, ze ¢ =0, ¢ = 0.
Niech f :V — W bedzie morfizmem afinicznych rozmaitosci algebra-
icznych i f* : K[W] — K[V] indukowanym homomorfizmem pierscieni
funkcji regularnych. Udowodnié, ze:

e f jest dominujacy wtedy i tylko wtedy, gdy f* jest “1-17.

e f jest domknietym wlozeniem wtedy i tylko wtedy, gdy f* jest

“na” .

Niech V, W beda afinicznymi rozmaito$ciami algebraicznymi. Udowod-
nié, ze:
o K[V x W] jest generowany przez obrazy K|[V]i K[W].

o VV x W jest nierozktadalna wtedy i tylko wtedy, gdy V i W sa
nierozktadalne.



