GRUPY ALGEBRAICZNE, Lista 9 (ilorazy)

G jest afiniczna grupg algebraiczna, H jest domknieta podgrupa G, K jest
ciatem algebraicznie domknietym,

A:={f € K[G]: (Vg € G,h € H)[f(gh) = f(9)}-
1. Udowodni¢, ze jesli rozmaitosé G/H jest afiniczna, to K[G/H] = A.

2. Udowodnié, ze rozmaitos¢ G/H jest afiniczna wtedy i tylko wtedy,
gdy K-algebra A jest skonczenie generowana nad K idla a,b € G jesli
aH # bH, to istnieje f € A taka, ze f(a) # f(b).

3. Udowodnié, ze nastepujace warunki sa rownowazne:

(a) rozmaitos¢ G/H jest nierozkladalna,
(b) H ma niepusty przekrdj z kazda skladowa G,
(c) G=G H.

4. Udowodnié, ze jesli kazdy homomorfizm grup algebraicznych H — G,
jest trywialny, to rozmaitosé¢ G/H jest quasi-afiniczna.

5. Udowodnié, ze P*(K) = SLy(K)/To(K) N SLay(K).
6. Udowodnié, ze K2\ {(0,0)} = SLy(K)/ UT(K).
7. Udowodnié, ze rozmaitosé K2\ {(0,0)} nie jest afiniczna.

8. Udowodnié¢, ze jesli G jest przemienna, unipotentna i dimG =n > 1,
to istnieja ciagi doktadne grup algebraicznych

0—-G, —>G— G —0,

0—-Gy —G— G, —0,

gdzie G1, G2 s pewnymi unipotentnymi grupami przemiennymi wy-
miaru n — 1.



