KRZYWE ELIPTYCZNE, Lista 1

Niech n,d € Nsq, Y = (Y1,...,Y,), X = (Xo,...,X,), K bedzie cialem, K
algebraicznym domknieciem K, A C K[Y]iV = V(A).

1.

2.

3.

10.

11.

Udowodni¢, ze istnieje skoniczony podzbior Ag C A taki, ze V =V (A4yp).
Udowodni¢, ze I(V) = /(A4).

Niech W C A" bedzie algebraiczny. Udowodnié¢, ze V C W wtedy i
tylko wtedy, gdy I(W) C I(V).

. Zmalez¢ A C K[Y] taki, ze V(A) nie jest zdefiniowany nad K.

Zatozmy, ze V/K iniech I(V/K) := I(V) N K[Y]. Udowodnié¢, ze

(a) I(V) jest generowany przez I(V/K) jako K-przestrzen liniowa,
(b) istnieje V/K taki, ze I(V/K) jest pierwszy, ale V nie jest roz-
maitoscia.
Niech P € V. Udowodni¢, ze dimgz mp/m% jest skoriczony.

Niech f € K[Y] bedzie nierozkladalny i P € V(f). Udowodni¢, ze:

(a) dim(V(f)) =n—1,
(b) punkt P jest nieosobliwy, wtedy i tylko wtedy gdy

dimg mp/m% = dim(V (f)).

Niech g, ...,z, € K. Udowodni¢, ze [xg : ... : z,] € P(K) wtedy i
tylko wtedy, gdy istnieje ¢ takie, ze x; # 0 oraz 32,..., 2% € K.

Niech f = >, fr € K[X], gdzie kazdy fj jest jednomianem. Niech
Zj i; bedzie stopniem jednomianu aX’ - ...- X}». Udowodni¢, ze f
jest jednorodny stopnia d wtedy i tylko wtedy, gdy stopien kazdego f
to d.

Udowodni¢, ze dowolne dwie proste w P2 maja niepusty przekroj.

Niech I € K[X] bedzie jednorodny. Udowodni¢, ze I jest pierwszy
wtedy i tylko wtedy, gdy dla kazdych f,¢g € K[X] jednorodnych, jesli
fgel, tofellubgel.



