KRZYWE ELIPTYCZNE, Lista 4

Niech n,m € Ny i K bedzie ciatlem algebraicznie domknietym.

1. Dla I <€ K[Y1,...,Y,] zalozmy, ze V(I) = {Pi,..., Py}. Udowodni¢,
ze funkcja

K[Yi,....Yal/I> f+1w (f+IK[A"]p); € [ K[A"]p,/TK[A"]p,
=1

jest izomorfizmem K-algebr.

2. Niech C bedzie gladka krzywa w P2 i L prosta w IP2. Udowodni¢, ze
I([0:0:1,LNC) > 1 wtedy i tylko wtedy, gdy L = Tjo.0.1)C-

3. Niech R bedzie pierécieniem, I ideatem pierwszym R oraz m ideatem
maksymalnym R takim, ze I C m. Udowodni¢, ze IRy N R = m.

4. Zatozmy, ze char(K) # 2,3. Udowodnié, ze krzywa rzutowa
C:Y?Z=X>+aXZ?+b7°
jest gtadka wtedy i tylko wtedy, gdy 4a® + 27b% # 0.

5. Udowodni¢, ze dla kazdej gltadkiej kubiki C' i punktu O € C istnieje
gtadka kubika E, taka ze [0 : 1 : 0] € E jest potréjnym punktem
przeciecia E z V(Z) oraz, ze istnieje izomorfizm ¢ : C = E taki, ze

»(0)=1[0:1:0].
6. Udowodni¢, ze zanurzenie Segre’a
@ :P" x P" — PV

jest réznowarto$ciowe, oraz ze dla kazdych V- C P* W C P™ roz-
maitosci rzutowych, o(V x W) C PY jest rozmaitoscia.

7. Udowodni¢, ze P! x P! 2V, gdzie V = V(X1 X2 — X3X4) C P3.

8. Niech E : Y2 = X3 4 17 bedzie gtadka kubiks w A?. Udowodni¢, ze

(—1,4) & (2,5) = <—S—12079)



