13. Zadania do wyktadu
Analiza IB, R. Szwarc
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Pokazaé, ze funkcja f jest ciagta i rézniczkowalna w punktach —m/2 i /2.

5. (a) Pokazaé, ze lim 2" = 0.
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(b) Pokazaé, ze 1iI£l+ (z%)* = 1.
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6. Sprawdzi¢ efekt zastosowania reguty de 'Hospitala do granicy lin%
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7. Pokazaé, ze zatozenia twierdzenie Cauchy’ego, ktore stuzy do wyprowadzenia reguty de I’'Hospitala,
mozna ostabi¢ zastepujac zadanie ¢'(z) # 0 dla a < x < b przez g(b) # g(a) oraz ¢'(x) # 0 dla
kazdego z, dla ktoérego f'(x) = 0.

8. Niech R bedzie prostokatem lezacym w pierwszej ¢wiartce, ktérego podstawa lezy na osi =z,
jeden z wierzchotkéw znajduje sie w poczatku uktadu, a przeciwny wierzchotek lezy na wykresie
funkcji y = e™*.

(a) Pokazaé, ze dla dowolnej liczby € > 0 pole R jest mniejsze niz ¢, jesli podstawa prostokata
jest odpowiednio duza.

(b) Pokazaé, ze prostokat o najwiekszym mozliwym polu ma podstawe réwna 1.

9. Trojkat prostokatny T lezy w pierwszej ¢wiartce. Przyprostokatne znajdujg sie na osiach, a

przeciwprostokatna jest styczna do wykresu y = e™7.

(a) Pokazaé, ze dla € > 0 pole trojkata T' jest mniejsze niz € jesli podstawa jest odpowiednio
duza.

(b) Pokazaé, ze podstawa trojkata o najwiekszym polu jest réwna 2.



