2. Zadania do wykfadu
analiza 2B

1. Funkcja g(x) rézni sie od funkcji catkowalnej f(z) w skonczenie wielu punktach przedziatu [a, b].
Pokazaé, ze g(z) tez jest catkowalna i [° g(x)dz = [° f(x) dx. Wskazéwka: Rozpatrzeé przypadek, gdy
g(z) 1 f(x) r6znig sie tylko w jednym punkcie. * Czy teza jest speliona, gdy g(z) i f(x) r6znig sie w
punktach a + (b —a)/ndlan=1,2,...7

2. Dla pewnego podziatu P przedziatu [a, b] spetniony jest warunek L(P, f) = U(P, f). Co mozna powie-
dzie¢ o funkcji f(x) ? Czy f(z) jest catkowalna ?

3. Funkcja f(z) jest catkowalna osobno na przedziatach [a, c] i [c, b]. Pokazaé, ze f(x) jest catkowalna na
przedziale [a, b].

4. Zbada¢ catkowalnosé i w miare mozliwosci obliczy¢ caltki dla podanych funkcji w przedziale, w ktérym
sg okreslone.

. r dla0<z<l1,

(a) f(aj)_{—xz dlal<x <2
_fsinz dla0<z<m,
(b) f(x)_{cos:c dla ™ < 2 < 27.
1 dla-1<z<0izé¢Q,
(¢) flx)=< -1 dla 0<z<liz¢Q,
0 da-1<z<lizeQ.

5. Funkcja f(x) jest catkowalna na przedziale [a,b]. Pokaza¢, ze funkcja f(x — ¢) jest catkowalna na

b+c b
przedziale [a + ¢, b+ ¢] oraz / f(x —c)dx = / f(x)dx.

a+c a
6. Korzystajac z zasadniczego twierdzenia rachunku rézniczkowego i catkowego obliczy¢ pochodne catek.
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/x sint dt, /Cosx arcsint dt, /x[t] dt, ’ {t} dt.
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