5. Zadania do wyktadu
analiza 2B

1. Znalez¢ wzory rekurencyjne dla calek

/cos" rdr, /x"e‘x dx.

2. Obliczy¢ calki z funkcji wymiernych.
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3. Znalez¢ btad w rozumowaniu. Catkujac przez czesci przy
u =sinz, v =sin"!z otrzymujemy
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- dr = sinz— + [ sinz———dx
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Zatem 0 = 1.
x4. Udowodnié, ze jesli funkcje ciagte f(x) i g(z) sa rosnace na przedziale [0, 1], to
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f(z) d:r/ g(z)dz.
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x5. Pokazac, ze
1
/ 4226 dz > (e — 1)2
0

6. Pokazaé, ze /secxdx = In(sec z + tg ), gdzie secz = (cos )™t

7. Obliczy¢ catki z funkcji trygonometrycznych.

/sin2:ccos3xd:c, /sinzxcos4xd:c,
/tg3xse03xdx, (u =secx) /sin 2z cos 3z dx,
1
tg? z dz, /7 dx.
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8. Obliczy¢ catki z funkcji niewymiernych.
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Funkcja dodatnia f(x) jest rézniczkowalna w sposob ciagly na przedziale [0, +00) i ma wlasnosé, ze
przy zamianie zmiennych & = / f(t) dt przechodzi na funkcje e~¢. Znalezé funkcje f(z).
0

b
Funkcja ciagta f(z) spelnia / 2" f(z)dx =0, dlan < N. Udowodnié, ze f(z) zeruje sie przynajmniej

N + 1 razy w przedziale (a,b).
Dla $cisle dodatniej i ciaglej funkeji f(z) okredlonej na przedziale [0, 1] obliczy¢ granice

i ([ /7 dr)

Pokazaé, ze jesli funkcja f(z) ciagta na calej prostej spelnia

z+1
/ F(t)dt =0,

to f(x) jest okresowa.

Pokaza¢, ze rownanie
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ma pierwiastek a w przedziale (50, 100).



