9. Zadania do wykfadu
analiza 2B

1. Wskaza¢ punkty osobliwe i zbada¢ zbieznos¢ catek niewtasciwych.
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2. Zbadac¢ zbieznos¢ catek niewtasciwych.
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3. Funkcja ¢(x) jest ci@gla na przedmale [a, b] 1 r6zniczkowalna w sposéb ciagly na (a, b], przy czym ¢'(x)
jest nieograniczona w poblizu punktu a. Funkcja f(u) jest ciagta na przedziale zawierajacym wszystkie
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wartosci funkcji ¢(x). Pokazaé, ze catka [ f(¢(x))¢'(z) dx jest zbiezna do [ f(u)du
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5. Sformutowac i udowodni¢ twierdzenie podobne do tego z zadania 3 tak, aby w tezie otrzymac¢ wzoér
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gdzie L = lim ¢(x).
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6. Pokazac, ze

7. Obliczy¢ caltki niewtasciwe:
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9. Funkcja F(x) jest ciagla na przedziale [a,b] i rézniczkowalna w sposéb ciagly na przedziale (a,b].
Zalozmy, ze F' = f jest funkcja rosngca (lub malejaca) nieograniczona w poblizu punktu a. Pokazaé,

ze przy oznaczeniu x; = a + i(b — a)/n zachodzi wzoér

b
Jin 3" () = FO0) - Flo) = [ f(o)do

Obliczy¢ granice ciggu V/n!/n, stosujac wzor do funkeji f(x) = logz na przedziale (0, 1].

10. Funkcja f(x) jest malejaca dla z > 0 i catka /f(x) dz jest zbiezna. Udowodnié, ze
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nie zalezy od parametru a.



