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. Przestawi¢ wyrazy zbieznego szeregu Z

5. Zadania do wykfadu
Analiza IB, R. Szwarc

Zbada¢ zbieznosé szeregdw uzywajac kryterium d’Alemberta, Cauchy’ego, twierdzenia o za-
geszcezaniu lub innych narzedzi.
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Niech A, beda kolejnymi dodatnimi pierwiastkami réwnania tgx = x. Zbadaé zbieznos¢ sze-
o0

regu » A2
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Zbada¢ zbiezno$¢ szeregu »  An)n~? | gdzie A(n) oznacza ilo$¢ cyfr w zapisie dziesietnym
n=1

liczby n.

Uogolni¢ twierdzenie Cauchy’ego o zageszczaniu: jaka wlasnosé ciggu indeksow g,, gwarantuje,
(0.9]

ze Z a,, jest zbiezny wtedy i tylko wtedy, gdy zbiezny jest szereg Z (gn+1 — gn)ay, , PIZy czym
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zaktadamy, Ze ciag a,, maleje do 0. Czy mozna przyjaé g, = n? ?

Wykazaé, ze Z — Z = 1 stosujac mnozenie Cauchy’ego szeregow.
—nl = nl

. Obliczy¢ sume szeregu Z nq", |q| < 1. stosujac mnozenie Cauchy’ego szeregow.
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. Zbada¢ zbiezno$¢ szeregu — — — + — — — + — — — + ... dla liczb dodatnich p i q.
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Dowiesé, ze jesli permutacja 0 : N — N ma wlasnosé |o(n) —n| < M dlan=1,2,..., to ze
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zbieznosci szeregu a, wynika zbiezno$é¢ szeregu Go(n) 1 sumy obu szeregdéw sg rowne.
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Znalez¢ sume szeregu » /2y [(n+1)/2],

n=0
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x11. Szereg Z a, o wyrazach dodatnich jest rozbiezny. Pokaza¢, ze szereg Z — jest rozbiezny
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x12. Szereg Z a, o wyrazach dodatnich jest zbiezny. Pokazaé, ze szereg Z — jest rozbiezny
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natomiast »  —— jest zbiezny, gdzie 7, = »  a,,. Wskazéwka:
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