Mozemy zatozy¢, ze 0 < A, A, < I. Ustalmy ¢ > 0. Dla operatora
0 < B < I mamy

\/E:[—ick([—B)k,

gdzie liczby ¢, sa dodatnie oraz Y 72, ¢ = 1. Istnieje zatem N takie, ze

i cr < 18
L —E.
k=N+1 4
Oznaczmy
N
Py(z) =1=>c.(1—a)k
k=1
Wtedy

/A~ VA < [Pr(42) ~ Px(A)] + ¢

oraz dla [jv|| < 1

1
I/ Auw = VAu]| < [Py (An)o = Py(A)o]l + 52

Zatézmy, ze A, — A w normie operatorowej. Wtedy A*¥ — A* w normie
operatorowej dla kazdego k. Stad Py(A,) dazy do Py(A) w normie operato-
rowej. Istnieje wtedy ng, ze dla n > ngy zachodzi

|Px(A,) — Py(A)]| < ;5.

Wtedy dla n > ng
/A, — VA|| <e.

Jesli A, — A mocno to réwniez Py(A,) — Py(A) mocno, gdy n — oc.
Wtedy dla ustalonego v spelniajacego ||v|| < 1 istnieje ng, ze dla n > ng
mamy

1
HPN<An)U — PN(A)’UH < 58.

Zatem dla n > ng

|/ Apv — VA < e.



