Rozwiazanie zadania 5 z listy 4.

Krzywa C otacza fragment spektrum o(a). Oznaczmy ten fragment sym-
bolem o¢(a) i zatézmy, ze oc(a) C o(a) oraz, ze zbiér o¢(a) mozna poltaczyé
z oo krzywa roztaczna z o(a).

Niech Us bedzie obszarem zawierajacym C' wraz z obszarem ograniczo-
nym przez C, oraz roztacznym z pozostaly czescig spektrum o(a). Dla funkcji
[ holomorficznej w otoczeniu spektrum o(a) okredlamy funkcje f poprzez
f(2) = f(2) dla z € Ug oraz f(z) =0 dla z ¢ Uc. Ta funkcja jest holomor-
ficzna w otoczeniu o(a). Zauwazmy, ze f(a) = fo(a). Ponadto

foa= 13

Stad otrzymujemy (b). Podstawiajac f = 1 otrzymujemy (d). Dalej

o(fe(a)) = o(f(a)) = f(o(a) = f(oc(a)) U{0}.

Stad otrzymujemy (c).

Zatézmy, ze dla f = 1 mamy fc(a) = 0. Na podstawie (c) otrzymujemy,
ze f(oc(a)) C {0}. Zatem o¢(a) = 0. Stad wynika (a).

Rozwazmy przypadek, gdy oc(a) nie ma polaczenia z co. Np. o¢(a) jest
podzbiorem kota o srodku w zy i promieniu 1, a zbiér o(a) \ oc¢(a) zawiera
pierscien o §rodku w zg i promieniach 2 i 3. Przyjmijmy dla uproszczenia, ze
element a jest odwracalny oraz 0 ma polaczenie z o¢(a) roztaczne z o(a).!
Mamy o(a™!) = o(a)™! oraz krzywa C~' = {z7! : 2 € C} otacza zbior
oc(a)™t. Zauwazmy, ze oc(a)™! = oc-1(a™t). Ponadto zbiér oc-1(a™!) ma
polaczenie z oo roztaczne z o(a™!). Na podstawie pierwszej czesci otrzymu-
jemy

Ge(a™) =G(a™)

Dalej stosujemy podstawienie z = u ™.
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'Mozna to osiagnaé¢ poprzez zastapienie elementu a przez z1(a — zp€).



Na podstawie pierwszej czesci dowodu otrzymujemy



