*7.

3. Zadania z programowania matematycznego
do wyktadu R. Szwarca

. Niech P = {z € R® | 221 + 3z + 23 = 6, 21, 22, z3 > 0}. Znalez¢ punkty ekstremalne. Dla kazdego

z tych punktéw wskazaé funkcje celu. ktora przyjmuje minimum tylko w tym punkcie. Znalezé
punkty bazowe, ktore nie sg dopuszczalnymi rozwigzaniami bazowymi. Wskaza¢ rozwigzania do-
puszczalne, ktére nie sg bazowe. W kazdym z tych punktow wskazaé¢ warunki aktywne.

. Znalez¢ wszystkie bazowe rozwigzania dopuszczalne dla warunkow xq, zo, x3, x4 > 0 oraz

2I1 + 61’2 + 21‘3 + Ty = 3,
6x1 + 4re + 4dx3 + 614 = 2.

. Skonstruowaé¢ zagadnienie programowania liniowego dla trzech zmiennych xy, x9, 23 > 0

(a) o jednoznacznym rozwiazaniu optymalnym w punkcie wierzchotkowym,
(b) o rozwigzaniach optymalnych w 3 punktach wierzchotkowych,

(¢) o rozwiazaniach optymalnych w 4 punktach wierzchotkowych.

. Znalez¢ wszystkie bazowe rozwigzania dopuszczalne dla warunkow xq, xo, 3, 4, x5 > 0 oraz

Ty + 2z4 — x5 = 4,
To - x4 + w5 = 3,
T3 + 3x4 — 2x5 = 6.

. Rozwazy¢ zagadnienie x1, x9, x5 > 0 oraz

x|y + 433'2 — r3 = 3,
51‘1 + 21‘2 + 31‘3 = 4.

Znalez¢ bazowe rozwiazanie dopuszczalne postaci (x4, 22, 0). Czy istnieja bazowe rozwiazania do-
puszczalne postaci (x1,0,z3) lub (0,29, z3) 7

. Dany jest uktad nieréwnosci

anr1+ ...+ amr, < 1, 1=1,...,m,
33']' > O, jzl,...,n

Przy jakich warunkach, zbior rozwigzan tego uktadu nie tworzy ograniczonego podzbioru R" 7
(Twierdzenie Carathéodory’ego) Niech Ay, As, ..., A, bedzie rodzina wektoréw w R™.

(a) Niech C = {Z/\A

stawi¢ w postaci Y1 \;A;, gdzie A\; > 0, 1 co najwyzej m wspolczynnikéw A; jest réznych
od zera. Wskazéwka: Rozwazy¢ punkty ekstremalne wieloscianu

Aly ooy A 2 O} . Pokaza¢, ze kazdy element zbioru C' mozna przed-

A:{()\l,..., ER”

Z)\A =y, Z,...,)\n>O}.

(b) Niech P bedzie powloka wypukta wektoréw A;. Pokazaé, ze kazdy element z P mozna wyrazié
w postaci .1y NjA;, gdzie Y0, A\, = 1, \; > 0, oraz co najwyzej m + 1 wspotczynnikow \;
rozni si¢ od zera.



