Woyjasnienie do zadania 2.1, przyktad 7.

Ty T3 T 2
f@)=z+—=+=+... —"+ — 2,T9,...,7, >0
T T3 Tp—1 Tn

Latwo obliczy¢, ze jedynym punktem krytycznym jest zo = (q, ¢, ..., q")
dla ¢ = 20D Mamy f(zo) = (n + 1)g. Zalézmy, ze mozna dobraé state
a < b (w zamysle a mala, a b duza) tak, ze zg € (a,b)" (iloczyn kartezjanski)
oraz f(x) > f(xo) dla wszystkich x z brzegu zbioru [a,b]". Wtedy funkcja f
po ograniczeniu do [a, b]™ przyjmuje warto$é¢ najmniejsza w pewnym punk-
cie, ktéry musi lezy w (a,b)”, bo nie moze leze¢ na brzegu. Zatem musi to
by¢ punkt krytyczny. Poniewaz jest tylko jeden taki punkt, to f przyjmuje
wartos¢ najmniejsza w .

Przejdziemy do doboru a i b. Oznaczmy dla uproszczenia ¢ = f(x).
Zalozmy, ze kazdy z ilorazéw xjy1/x; jest mniejszy niz ¢ (umawiamy sie, ze
xo =1, x,41 = 2). Wtedy poniewaz ¢ > 1, to

e Iy i
T = e << A
Ti—1 Ty
Podobnie . .
7 n i—1— _
T, =2 > 2087 > o,

Tit1 Tn+1

Przyjmijmy a = ¢™" oraz b = c". Z rozumowania powyzej wynika, ze jesli

kazdy z ilorazéw x;11/x; jest mniejszy od ¢, to x € (a,b)". Zatem jesli x
nalezy do brzegu zbioru [a, b]", to jakis iloraz x;1/x; jest wiekszy lub réwny
¢, skad wynika f(z) > c.



