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WST�P DO TEORII WIELKICH ODCHYLE�

(An Introduction to the theory of large deviations (LDP))

Sªynne LLN ( law of large numbers) mówi, »e dla i.i.d. zmiennych loso-
wych (Xn) o sko«czonej warto±ci oczekiwanej m

P (X̄ :=
X1 + X2 + ... + Xn

n
→ m) = 1 (1)

Zatem dla zbioru borelowskiego B takiego, »e m ∈ Bc (dopeªnienie) mamy,»e
P (X̄ ∈ B) → 0. Jak ” szybko” ci¡g ten zbiega do zera? Teoria wielkich
odchyl¦« zajmuje si¦ przypadkami gdy zbie»no±¢ ta jest wykªadnicza. Do-
kªadniej, dla sytuacji jak w (1), dowodzi si¦, »e instnieje funckcjonaª I, który
dowolnemu zbiorowi borelowskiemu A przyporz¡dkowuje liczb¦ I(A) tak¡,
»e

−I(A◦) ≤ lim inf
n→∞

1

n
P (X̄ ∈ A) ≤ lim sup

n→∞

1

n
P (X̄ ∈ A) ≤ I(Ā), (2)

gdzie Ā oznacza domkni¦cie zbioru A, a A◦ wn¦trz¦ zbioru A.
Planujemy na wykªadzie omówi¢ :

(i) Miary na przestrzenaich metrycznych, w tym na przestrzeniach Banacha.
(ii) Twierdzenie Cramera � LDP dla LLN.
(iii) Twierdzenie Sanowa dla zasadniczego twierdzenia satystyki matemtycznej

(tzn. o zbie»no±ci dystrybuany empriycznej do dystrybuanty teoretycznej).
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