Streszczenie

Ponizsza rozprawa skoncentrowana jest wokét probleméw zwiazanych z laicuchami Markowa
na skoriczonych przestrzeniach stanéw, ktore mozemy rozwiazaé¢ wykorzystujac pewne dual-
noéci miedzy laricuchami. W ogélnosci méwimy, ze lanicuch X* z macierza przejécia Py« jest
taricuchem dualnym do X z macierza przejscia P x jesli zachodzi (pomijamy warunki na rozktady
poczatkowe)

APx =Px-A,

gdzie A jest tzw. linkiem. Rozne linki wyznaczajg rézne dualnosci. Dla konkretnych rodzajéw
dualnoéci potrzebne sa dodatkowe zalozenia na macierze przejsé. Zalozenia te sg mocno zwigzane
z porzadkiem, najczesciej czeSciowym, przestrzeni standw.

W pierwszym rozdziale rozprawy rozwazamy monotoniczno§é Mobiusa, jej zwigzek z innymi
monotonicznosciami (w tym m.in. ze stochastycznag monotonicznosciy) i z symulacja doskonaly
(ang. perfect simulation) — metoda, ktéra zwraca nieobciazona probke z rozkladu stacjonarnego
zadanego ergodycznego taiicucha Markowa. W tym rozdziale prezentujemy nowy algorytm do
wspomnianej symulacji doskonalej bazujacy na tzw. mocnej dualnosci stacjonarnej (ang. strong
stationary duality), jego uzycie wymaga wspomnianej monotonicznosci Mibiusa.

Kolejny rozdzial po§wigcony jest wielowymiarowym modelom ruiny gracza. Okazuje sig, ze
iloczyny Kroneckera dobrze wspélpracuja z macierzowymi wzorami dla dualnodci, co pozwala
uogolni¢ klasyczne wyniki. W szczegdlnosel, pokazujemy duzg rodzine wielowymiarowych laricu-
chéw (ktére odpowiadaja jakim$ wielowymiarowym wersjom modelu ruiny gracza), ktore maja
takie samo prawdopodobienistwo wygrania (na co podajemy wzor) i/lub taki sam rozklad czasu
do wygranej/przegranej (podajemy jego strukture).

Ostatni rozdzial zwiazany jest z rozkladem czasu trwania gry w modclu ruiny gracza (jed-
nowymiarowym) pod warunkiem zwyciestwa badZ poraiki — rozwazamy model z dowolnymi
prawdopodobiefistwami wygrania/przegrania w jednym kroku. Pokazujemy m. in. interesujgce
symetrie wynikéw dla modelu oryginalnego i modelu z odwréconymi prawdopodobiefistwami
wygrania,/przegrania. Stosujac uzyskane wyniki (oraz mocng dualno$é stacjonarna), polepszamy
wyniki dotyczace predkosci zbieznogci do stacjonarnosei dla symetrycznego bladzenia po okregu.

é'/zoc’/?;v/ A, 2. 2024 Viok S does



