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1. Pokaza¢, ze przeliczalny podzbior ptaszczyzny R X R mozna roztozy¢
na dwa zbiory tak by pionowe sekcje jednego i poziome sekcje drugiego
byty skoniczone.

2. Pokaza¢, ze z kazdego pokrycia zbioru £ C R niezdgenerowanymi
niekoniecznie otwartymi odcinkami mozna wybraé¢ podpokrycie przeli-
czalne.

3. Niech V' bedzie dowolna (niekoniecznie skonczenie wymiarowa) prze-
strzenia wektorowa nad nieskoriczonym cialem. Pokaz, ze V' nie jest
suma mnogosciowy skoriczenie wielu swoich wlasciwych podprzestrzeni.

4. Niech v bedzie zamknieta krzywa na plaszczyznie o dtugosci 1. Po-
kaz, ze istenieje domkniete koto o promieniu 1/4, ktore zawiera .

5. Znajdz wszystkie katy ¢ dla korych macierz obrotu o kat ¢ w pewnej
bazie przedstawia sie macierza catkowitoliczbowa.

6. Niech f:0,1] — R bedzie ciagta funkcja. Oblicz
1

lim nx" f(x)dx.
n—oo 0

7. Niech f bedzie funkcja holomorficzna na C taka, ze
|f(1/n)] <n7" dla kazdego n € N.

Pokaz, ze f jest tozsamo$ciowo réwna 0.

8. Kazdy bok i przekatna n—kata foremnego pomalowano w sposéb
losowy na jeden z 3 kolorow (kolory odcinkéow sa dobierane niezaleznie
i kazdy z koloréw jest wybierany z jednakowym prawdopodobienst-
wem). Oblicz warto$¢ oczekiwang liczby jednobarwnych trojkatow o
wierzchotkach bedacych wierzchotkami wielokata.

9. Niech {B(t) : t > 0} bedzie standardowym ruchem Browna oraz

fi)=i(i+1)/2dlai=1,2,.. Niech 7, := Y PUEIU0),
a) Oblicz

lim P(Z, > n).

n—oo
b) W zaleznosci od wartosci parametru « > 0, zbadaj zbieznos¢ wedtug
rozktadu 7

ne’

10. Niech (X1, ..., X,,) bedzie proba z rozktadu P nalezacego do rodziny
rozktadow jednostajnych U(0 —1/2,0 +1/2), 6 € R.

a) Korzystajac z kryterium faktoryzacji wyznaczy¢ statystyke dostate-
czZna;

b)Zbada¢, czy znaleziona statystyka jest minimalna statystyka dostate-
czng.



